CHUYEN MUC MOT TUAN MOT CHU BE - cHU DE SO 2 NGAY 27/8/2018

CAC BAI TOAN PEM - XAC SUAT HAY VA KHO

Tap chi va tw liéu todn hoc
Tiép ndi thanh cong cta s trude, trong s6 nay ching ta sé cing di tim hiéu cac bai toan
dém - xac suat hay va kho. Bén canh cac phuong phép tinh xéc sudt co ban nhu trong séch
giao khoa, trong bai viét nay minh sé gidi thiéu cho cac ban mot vai cong cy manh nira dé
giai quyét cac bai todn xac suat. Ban pdf dugc dang trén blog Chinh phuc Olympic todn
cac ban cht y don doc nhé!
I. HAI BAI TOAN TiNH XAC SUAT CO NHIEU UNG DUNG
1. BAI TOAN CHIA KEO EULER
Bai toan chia keo cta Euler 1a bai toan ndi tiéng trong Ly thuyét t6 hop. Véi nhimmg hoc
sinh chuyén Toan cap 3 thi day la bai toan quen thudc va c6 nhiéu tng dung. Dudi day la
mot cach ti€p can bai toan chia keo cua Euler cho hoc sinh 16p 6 & 7 dé thay rf“mg cac bai
toan d&ém néi riéng va cac bai toan t6 hop néi chung ludn la nhimg bai toan ma 10i giai ctia
n6 chta dyung sy hon nhién va ngay tho. Trudc hét, xin phat biéu lai bai toan chia keo cta
Euler
Bai todn chia keo ciia Euler:
Co6 n céi keo (giong nhau) chia cho k em bé, hoi ¢6 bao nhiéu cach chia sao cho em nao
cling c6 keo.
Mot cach hop li, ta hdy xét bai toan trong truong hop cu thé, don gian hon dé tir d6 dinh
huéng dua ra 10i gidi cho bai toan tong quat.
Bai toan 1. C6 20 céi keo (gidng nhau) chia cho 3 em bé, hoi c6 bao nhiéu cach chia sao cho
a) Moi em c6 it nhat 1 cai keo.
b) Mdi em c6 it nhat 2 cai keo.
c) Em tha nhat c6 it nhat 1 cai keo, em thtt hai c6 it nhat 2 cai keo va em thit ba c¢6 nhiéu
nhat 3 cai keo.
Loi gidi.
a) Nhan thdy rang, vi mdi em c6 it nhat mot cai keo nén s6 keo ctia em thtt nhat nhan duoc
it nhat 1a 1 va nhiéu nhat 1a 18 Xét cac truong hop
Truong hgp 1. Em tht nhat nhan duoc1 cai keo, thi s6 keo cta em tht hai c6 thé
1a 1,2,3,...,18 em tht ba nhan s6 keo con lai sau khi chia cho em tht nhat va em tha hai
xong, nghia la trong truong hop nay c6 18 cach chia keo.
Truong hop 2. Em tht nhat nhan duoc 2 cai keo, khi d6 s6 keo cta em tha hai c6 thé
1a 1,2,3,..,17 em tha ba nhan s6 keo con lai, nghia 1a trong truong hop nay c6 17 cach

chia keo

Fanpage: Tap chi va tu liéu todn hoc Chinh phuc olympic todn | 1



TS HOP - XAC SUAT VA CAC BAT TOAN DEM KHO

Hoan toan tuong tu cho cac truong hop con lai, ta nhén thdy s6 cach chia 20 céi keo cho 3
em bé sao cho em nao ciing cé keola 18 +17 +...+2+1=171
Phat biéu tong quit.
Néu k =1 thi chi ¢6 1 cach chia keo
Néu k > 2 ta trai n chiéc keo thanh dan hang ngang, tiép theo ta ding (k —1) chiéc thuée dit vao
(n—1) khe gifta cac vién keo dé n6 chia thanh k phan. Nhu vay c6 tat ca C;;_} cach.
Ca 2 truong hop ta déu cé6 C7} cach chia keo.
Trén day la 16i gidi ctia bai toan chia keo Euler - bai toan dém ndi tiéng véi nhiéu tng dung trong
céc bai toan dém khéc. Bai nay tac gia sé trinh bay bai toan géc co ban va mot s6 bai toan dém
dang tng dung ma néu dém theo cach thong thuong sé rat kho khan, nhung khi hiéu theo cac dém
cta bai toan Euler thi bai todn lai tré thanh don gian.
Sau day ta sé cing tim hiéu mot tng dung rat lon trong viéc dém s6 nghiém nguyén cda
phuong trinh.

k
Bai toan 1. Phuong trinh in =n(n>k) c6 bao nhiéu nghiém nguyén duong?

i=1
Coi x; 1a phan keo cta em nho tht i trong bai toan chia keo thi s6 nghiém cda phuong
trinh chinh 1a s8 cach chia n chiéc keo cho k em nhé. Vay phuong trinh c6 CX} nghiém
nguyén duong.

k
Bai toan 2. Phuong trinh ) x; =n(n>k) c6 bao nhiéu nghiém nguyén khong am?

i=1
Taco X, +X, +..+X, =n < (X, +1)+(x, +1)+...+(x, +1)=n+k
bat x,'=x;+1 thi x,' 14 cac s6 nguyén duong.
Ap dung bai toan goc ta c6 tat cd CX1 | nghiém nguyén khong 4m ctia phuong trinh

k
Bai toan 3. Bt phuong trinh ) x; <n(n>k+1) c6 bao nhiéu nghiém nguyén duong?
i=1

k k

Taludn c6 ) x, <n< D x,+x'=n(x'=1). Vay c6 tat ca C,_, nghiém nguyén duong ctia
i=1 i=1

phuong trinh.

k
Bai toan 4. Bat phuong trinh ) x; <n(n >k)c6 bao nhiéu nghiém nguyén duong?
i=1

k k k
Taco Y x;<ne Y x +x'=n(x'20)< D x; +x"=n+1(x"=x"+1)
i=1 i=1 i=1

Ap dung bai toan Euler ta c6 C* nghiém

k
Bai toan 5. Phuong trinh ) x; =n 6 bao nhiéu nghiém nguyén théa man déng thoi 2
i=1

k
diéu kién x; >d,(d,; 20),n>>d,(k>1)?
i=1
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x.'>1

1

bdt x,'=x, —d, +1 = &

k
> x'=n+k->d,’
i=1

i=1
bdt D = Zk:di thi theo bai toan chia keo, phuong trinh c6 CX,, , , nghiém.
i=1

2. BAI TOAN PEM HINH HOC.
Bai toan 1. Cho da gidc c6 n dinh. Xét tam gidc c6 3 dinhla 3 dinh cta da giac

e Co6dung 1 canh chung voi da gidc n(n—-4)

e (6 duang 2 canh chung véi da giac n

e Khong c6 canh chung v6i da giac C, —n—n(n-4)
Bai toan 2. Cho da giac déu c6 2n dinh.
S6 tam gidc vudng c6 3 dinhla 3 dinh cta da giac lan(2n-2)
Bai toan 3. Cho da giac déu c6 n dinh. S6 tam gidc ttt dugc tao thanh tir 3 trong n dinh
n=2k ->nC>,
cua da giac la 2
n=2k+1->nC>,

2

Bai toan 4. Cho da giac déu c¢6 n dinh. S6 tam gidc nhon dugc tao thanh tir 3 trong n
dinh ctia da gidc = C. —(s6 tam giac tu + s6 tam giac vuong).
Bai toan 5. Cho da gidc déu c6 n dinh. Cong thic tong quét tinh s6 tam giac tu:

e Néu n chdn -»n.C2_,
2

e Néunlé >nC’
2

Bai toan 6. Cho da giac c6 n dinh. Xét tt gidc c6 4 dinhla 4 dinh ctua da giac
e (6 dung 1 canh chung véi da giac nx [Cfl_4 —(n —5)] =A
n->5)

e Co6dang 2 canh chung v6i da gidc n(n—-5)+ H(T

=B

e (Co6 dang 3 canh chung véi da gidc n=C

e Khong c6 canh chung voi da gidc C, —(A+B+C)
Va ta ¢6 thé chimg minh duge C, -(A+B+C)= %Ci_S
Bai toan 7. Cho da gidc déu c6 2n dinh.
S6 t gidc c6 4 dinhla 4 dinh ctia da giac va tao thanh HINH CHU NHAT 1aC2.
Bai toan 8. Cho da giac déu c6 4n dinh.
S6 t gidc c6 4 dinhla 4 dinh ctia da giac va tao thanh HINH VUONG la n
Chitng minh.
T gidc co dung 1 canh chung voi da gidc
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Chon 1 canh trong n canh ctia da giac nén c¢6 n céch.

Chon 2 dinh con lai trong n—4 dinh (tham khao hinh vé trén) nén c6 C> , nhung 2 dinh
nay khong dugc lién tiép nén trix cho n—5 (vi 2 dinh lién ti€p sé tao nén 1 canh ma c6
n—4 dinh con lai nén ¢c6 n—5 canh).

Vay trong truong hop nay c6 nx [Ci% —(n- 5)] ti giac.

T gidc co diung 2 canh chung voi da gidc

Trudng hop 1: Tt gidc ¢6 hai canh ké trung v6i canh cta da giac

Vi hai canh ké cit nhau tai 1 dinh, ma da giac c6 n dinh nén c6 n cach chon hai canh ké

trung véi canh cua da giac.

Chon 1 dinh con lai trong n—5 dinh (b6 3 dinh tao nén hai canh ké va 2 dinh hai bén,
tham khéo hinh v&). Do d6 truong hop nay c¢6 n(n-5) t giac.
Trudng hop 2: Tt gidc ¢6 hai canh d6i thudc canh cua da giéc

Chon 1 canh trong n canh ctia da giac nén c¢6 n céch.

Trong n—4 dinh con lai (b6 2 dinh tao nén canh da chon ¢ trén va 2 dinh lién ké canh da
chon, tham khdo hinh vé) sé tao nén n-5 canh. Chon 1 canh trong n—-5 canh d6 nén c6
n-5 cach. Tuy nhién trong truong hgp nay so tt gidc minh d€m dén 2 lan.

Do d6 truong hgp nay co n(n-5) ta gidc. Vay c6 n(n—5)+ @ ti giac thoa man.
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Tt gidc c6 diing 3 canh chung voi da gidc
DPénh s6 tht ty cac dinh ctia da giéc, ta c6 n bo 4 s6:
(1,2;3;4), (2;3;4;5), ..., (n-3;n-2;n-1;n), (n-2;n-1;n;1), (n-1,n;1;2), (n;1;2;3).

LN\,

Vay truong hop nay c6 n ta giac thoa man.

II. CAC BAI TOAN TONG HOP.

Cau 1: Cho tap A ={1;2;3;..;,2018} va cac s6 a,b,ce A. Hoi c6 bao nhiéu s6 tu nhién c6

dang abc saocho a<b<c va a+b+c=2016.

Loi gidi
Xét phuong trinh a+b+c=2016.
Ta biét phuong trinh trén c6 Cj,; nghiém nguyén duong.
e TH1I: Xét cac cdp nghiém 3 s0 trung nhau: a=b=c=672.
e TH2: Xét cac cdp nghiém c6 a=b, c#a=2a+c=2016. Suy ra c 1a s6 chan thoa
0<c<2016 nén c6 1007gid tri c. Do d6 c6 1007 cdp, ma c6 cdp trur cdp
(672,672,672 ) (loai). Do d6 c¢6 1006 c&p.

e Tuong tu ta suy ra c6 1006.3 cdp nghiém c6 2 trong 3 s6 trung nhau.

C2,..—3.1006—1
3!

(Chia cho 3! 1a do a<b<c nénkhong tinh hodn vi ctia bo ba (a,b,c))

Do s6 tap hop gdm ba phan ti c6 tong bang 2016 la =337681.

Cau 2: Cho tap A ={1;2;3;...;100}. Chon ngau nhién 3 s tur tap A. Tinh xac suat dé 3 s¢

dugc chon ra khong c6 2 s6 nao 1a 2 s6 nguyén lién tiép.

Loi gidi
S6 cach chon ngau nhién 3 s6 1a Cj
Ta tim s8 cach chon b 3 s6 (a;b; ¢) thoéa man, theo gia thiéttacé 1<a<b-1<c-2<8
biat b'=b-1;c'=c-2=1<a<b'<c'<8.
MBbi cach chonrabo 3 (a;b';c') tix tap {1;2;..,8} tuong tng v6i mot bo ba s6 (a;b;c) thoa

¢ 2 2 ~ 2 A, A N C3 7
man. Vay c6 tat ca C;’ cach chon thoa man. Xac suat can tim la C_38 = 15
10
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Cau 3: Goi S 1a tap hop céc s6 tu nhién gém 3 chit s6 dugc lap thanh tu tap X ={1;2;..;8}.
Rat ngdu nhién tir tap X mot s6 tu nhién. Tinh x4c suat dé s6 rat duoc s6 ma trong s6 d6

chit s6 dtng sau ludn 16n hon hodc bang chit s& dtng trudc?

Loi gidi
S6 cac s6 thudc tap S1a 8.9.9 =648
S6 rut ra c6 dang abc voi 1<a<b<c<8.Pbita'=a-1;c'=c+1=>0<a'<b<c'<9.
MBbi cach chon ra bo 3 (a;b';c') tir tap {0;1;2;...;9} tuong tng v6i mot bo ba s6 (a;b;c)

théa man. Vay co6 tat cd C;, cach chon thda man.

N 5
Vay xdc suat can tinh la >

Cau 4: Goi S 1a tap hop cac s6 ty nhién gém 5 chit s6. Tinh xéac suat dé s6 rat duoc sd ma
trong s6 d6 chir s6 dung sau luon 16n hon hodc bang chit s6 dung trudc va ba chir s6

ding gitta doi mot khac nhau?

Loi gidi
S8 céc s6 thuoc tap Sla 9.10*
S6 chon ra c6 dang abcde véi 1<a<b<c<d<e<9
Pita'=a-1l;e'=e+1=0<a'<b<c<d<e'<10

Pén day thuc hién tuong tu cau trén ta tim duge CJ, s6.

Vay xdac suat can tinh la :
500

Cau 5: Tir 12 hoc sinh gom 5 hoc sinh giodi, 4 hoc sinh khé, 3 hoc sinh trung binh, gido
vién mudn thanh 1ap 4 nhém lam 4 bai tap 16n khiac nhau, m6i nhom 3 hoc sinh. Tinh

xac sudt dé nhom nao ciing c6 hoc sinh gidi va hoc sinh kha.

Loi gidi
Ta c6 s phan tr khong gian mau la n(Q) =C3,.C;.C..C5.
Panhs6 4 nhom la A, B,C, D

e Budc 1: x€p vao mdéi nhom mdt hoce sinh kha c6 4! cach.

e Budc 2: x€p 5 hoc sinh gidi vao 4 nhém thi c6 1 nhém c6 2 hoc sinh gidi. Chon
nhém c6 2 hoc sinh gidi c6 4 cach, chon 2 hoc sinh gidi c6 C? céch, xép 3 hoc
sinh gioi con lai c6 3! cach.

e Budc 3: Xép 3 hoc sinh trung binh c6 3!cach.

414.C2313! 36
C,CCicl 385

Dap s6:
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Cau 6: Tro choi quay banh xe s6 trong chuong trinh truyén hinh “Hay chon gia dung”
ctia kénh VTV3 Dai truyén hinh Viét Nam, banh xe s& ¢6 20 nac diém: 5, 10, 15,..., 100
v6i vach chia déu nhau va gia st rang kha niang chuyén tir ndc diém da c6 téi cac nac
diém con lai 1a nhu nhau. Trong mdi lugt choi c6 2 ngudi tham gia, mdi ngudi duoc
quyén chon quay 1 hodc 2 14n, va diém s6 ctia nguoi choi dugce tinh nhu sau:
e Néu ngudi choi chon quay 1 1an thi diém ctia nguoi choi la diém quay dugc.
e Néu nguoi choi chon quay 2 lan va tong diém quay dugc khong 16n hon 100 thi
diém ctia nguoi choi la téng diém quay duoc.
e Néu ngudi choi chon quay 2 1an va tong diém quay dugc 16n hon 100 thi diém
clia ngudi choi 1a tong diém quay duoc trir di 100 .
Luat choi quy dinh, trong moéi lugt choi ngudi nao c6 diém sé cao hon sé théng cudc, hoa
nhau s€ choi lai lugt khac. An va Binh cting tham gia mot lugt choi, An choi truée va cé

diém s6 1a 75. Tinh x4c suat dé Binh thing cudc ngay & luot choi nay.

Loi gidi

=1OO_5+1 =20.

Cich 1: Ta c6 n(Q)

Dé Binh thing ta c6 ba truong hop.

e Truong hop 1. Binh quay mot 14n ra diém s6 16n hon 75, ta c6 5 kha nang thudc tap

hop {80;85;90;95;100} . Do d6 xéac suatla P, = % = %
e Truong hop 2. Binh quay 14n dau ra diém s6 1a a <75, ta c¢6 15 kha ning.
Do d6 xac suatla P, = 1> :E.
20 4

Khi d6 dé thang Binh can phai c6 téng hai 1dn quay 16n hon 75, ta c¢6 5 kha nang thudc tap
hop{80—a;85—a;90—a;95—a;100—a} .Do d6 xac suétla P, = % = i

N X A2 T g R 1 31 7
Vay xac sudt dé Binh thang ngay trong lugt1a P =P, +P,.P; = 1 + 11-16

Cdch 2:
e TH1: Binh quay mot lan va thang luon.
Vi An quay & vi tri 75 nén Binh chi c6 thé quay vao 5 trong s& 20 vi tri dé c6 thé thing.
5 1
20 4
e TH2: Binh quay hai 1dn méi thing.

Do do P(A,)=

Nghia la [dn mot Binh quay dugc két qua nhd hon hodc bang 75 va quay tiép dé tong hai
lan quay 16n hon 75 déng thoi nhé hon hogc bang 100 .

Gia str1an 1 Binh quay duoc a diém, 1dn 2 quay duoc b diém.
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R a<75
Can c6: .
{a +be {80,85, 90,95,100}
Khi d6: Chon a ¢6 15 cach, chon b ¢6 5 cach.
Suy ra chon cdp {a,b} c6 15.5="75 cach.

Khong gian mau cho TH2 ¢6 20.20 cach. Do d6 P(A,)= B __3
2020 16
Keét luan: P(A)=P(A,)+P(A,)=~+—> =L
' ! 4 16 16

Cau 7: Mot s6 tu nhién duoc goi la s6 tht vi néu s6 nay c6 8 chit s6 d6i mot khac nhau
duoc lap thanh ty tap {1;2;..;8} va s6 do chia hét cho 1111. Héi ¢6 bao nhiéu s6 tu nhién
tha vi nhu thé?

Loi gidi

S6 can tim c6 dang i=a,a,a,a,b,b,b.b,. Ta cé téng cac chit s6 ctia s6 can tim la téng cac
chit s6 tir 1 dén 8 bang 36 chia hét cho 9 nén s6 can tim chia hét cho 9. Do 9 va 1111 ¢6 uéc
chung 16n nhét 1a 1 nén theo gia thiét thi i chia hét cho 9999.

bit x=a,a,a,a,,y =b,b,b,b, . Tacéd i=x10" +y=9999x +x+y chia hét cho 9999 tir d6 suy
ra (x+y) chia hét cho 9999.

Mait khac 0 <x+y <2.9999 = x+y=9999.Do d6 a, +b, =a, +b,=a,+b,=a,+b, =9

Tt cac chir s6 1,2,3,4,5,6,7,8 c6 4 cdp (1,8),(2;7),(3;6),(4;5) nén c6 8 cach chon a, ; 6 cach
chon a,; 4 cich chon a, va 2 cach chon a, ttcchon a, c6ludn b, .

Vay s0 cac so thu vila 8.6.4.2 =384 s6

Cau 8: Cho tap A ={1;2;3;..;18} . Chon ngau nhién 5 s6 tix tap A. C6 bao nhiéu cach chon

ra 5 sO trong tap A sao cho hiéu cta 2 s6 bat ki trong 5 s6 d6 ci tri tuyét d6i khong nho
hon 2?

Loi gidi
Céc s8 chon ra ludn sap xép theo thi tu téng dan.
Gia stir day 5 s6 dugc chon ra théa man la a, <a, <a, <a, <a,. Theo gia thiét ta co:
1<a, <a,-1<a;—-2<a,-3<a;—-4<14
bdt a,'=a,-1,a,'=a,-2,a,'=a,-3,a,'=a, -4

DPén day thuc hién tuong tu cu 2, ta c6 s cach chon 1a C, céch chon.

Céau 9: C6 8 ban cung ngdi xung quanh mot céi ban tron, mdi ban cdm mot dong xu nhu
nhau. Tat cd 8 ban cung tung dong xu ctia minh, ban c6 déng xu ngta thi dung, ban c6

déng xu sap thi ngdi. Xéac suat dé khong c6 hai ban lién ké cung dtmg la

Loi gidi
Goi A 1a bién 6 khong c6 hai nguoi lién ké cung dung.
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S6 phan tit ctia khong gian mau 1a n(Q)=2° =256 .
R6 rang néu nhiéu hon 4 déng xu ngta thi bién c6 A khong xay ra.
Dé bién c6 A xay ra c6 cac truong hop sau:
e TH1: C6 nhiéu nhit 1 ddng xu ngtra. Két qua cta truong hop nay la 1+8=9.
e TH2:C6 2 ddng xu ngua.
Hai d6ng xu ngtra ké nhau: c6 8 kha ning.
Suy ra s6 két qua cta truong hop nay la C; —8=20.
e TH3: C6 3 ddng xu ngua.
Ca 3 dong xu ngtra ké nhau: c6 8 két qua.
Trong 3 ddng xu ngta, c6 dung mot cdp ké nhau: c6 8.4 =32 két qua.
Suy ra s6 két qua cta truong hgp nay 1a C; —8-32=16.
e TH4: C6 4 ddng xu ngua.
Trudng hop nay c6 2 két qua théa man bién c6 A xay ra.
Nhu vay n(A)=9+20+16+2 =47 .

b 4R 1A A
Xac suat de khong c6 hai ban lién ké cung dung la P = M _ A7 .
n(Q) 256

Cau 10: Cho da gidc déu 20 canh. Hoi c6 tat cd bao nhiéu hinh ch@t nhat nhiing khong

phai la dinh cta hinh vuong c6 cac dinh la dinh cta da giac da cho?

Loi gidi
X1 A PP ) o oaa 1y 20
S6 hinh vuong c6 cac dinh caa da giac déu la i 5
Pa gidc déu nay co6 tat ca 10 duong chéo qua tdm, mot hinh chit nhat tao bdi hai duong
chéo qua tam nén c6 tat ca C3, hinh chit nhat
Vay s0 hinh chit nhat khong phai la hinh vuéng c6 céc dinh 1a dinh cta da giac déu da cho
la 45-5=40

, ~ *z A 2 2 N Z 2z A 2 R Z N\ n
Chii j: SO da giac déu c6 m canh c6 dinh la cac dinh cta da gidc déu n canh c6 thé c6la —
m

Cau 11: Tix cac chit s6 thudc tap hop S={1;2;3;...;8;9} c6 bao nhiéu s& c6 chin chit s6
khac nhau sao cho chit s6 1 dang trude chit s6 2, chit s6 3 dung trudc chit s6 4 va chir

s0 5 dung trudc chir s6 6?

Lovi gidi
Chon 2 vi tri dé xép 2 chitsd 1, 2 (s6 1 dung trude 2): c6 C; cach.
Chon 2 vi tri dé xép 2 chirsd 3, 4 (s6 3 dung trudc 4): c6 C; céch.
Chon 2 vi tri dé xép 2 chitsd 5, 6 (s6 5 ding trudc 6): c6 C: cach.

3 chit s6 con lai c6 3! cach.
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Vay c6 31.C2.C2.C2 = 45360 6.

Cau: Cho hinh hop chét nhat ABCD.A’B'C'D, tai dinh A c¢6 moét con sau, mdi lan di
chuyén né bo theo canh ctia hinh hop chit nhat va di dén dinh ké véi dinh n6é dang ding.
Tinh xac suat sao cho 9 14n di chuyén né dimng tai dinh C’

Loi gidi

Khong mat tinh tong quaét gia st toa do dinh A(0;0;0) va C'(1;1;1).

Ta théy: mdi 1an sau di chuyén la cong thém 1 tai 1 trong 3 vi tri hoanh d¢, tung do va cao
do tu vi tri sdu dang dang. Do d6 s6 phan tt cia khong gian mau la n(Q)=3"=19683.
Sau 9 1an di chuyén sau dtng tai vi tri (1;1;1) khi va chi khi sau di chuyén s& lan tai cac
toa do thanh phan hoanh do¢ ; tung do, cao d¢ la: (3;3;3) ; cac hoan vi cua bo (1;3;5) ; Cac
hoan vi caa bo (7;1;1).

Do d6 s6 truong hop thuan lgi ctia bién cd A :sau é C' sau 9 budce di chuyén la
n(A)=C.C3.C3+6.C5.C2.Cl+3.C).CL.Cl =4920

Cau 12: Cho da gidc c6 12 dinh. Chon ngau nhién 3 dinh cta da gidc d6. Xac suat dé 3
dinh dugc chon tao thanh mot tam giac khong c¢6 canh nao la canh cua da giac da cho

bang bao nhiéu?

Loi gidi
Ta c6 s6 tam gidc dugc tao tir 3 dinh trong 12 dinh: C;,.

e SO tam giac ¢6 3 dinh 1a 3 dinh cda da gidc va 2 canh la canh cta da gidc: car 3 dinh
lién tiép cho 1 tam gidc théa man dé bai, nén c6 12 tam giac. (hodc hiéu theo cach
khac: tam giac c6 3 dinh la 3 dinh lién ti€p cua da giac ttc la ¢6 2 canh la 2 canh lién
tiép ctia da giac, 2 canh nay cét nhau tai 1 dinh, ma da gidc nay c6 12 dinh nén c6 12
tam gidc thoa truong hop nay)

e S0 tam gidc c6 3 dinh la dinh cua da gidc va 1 canh la canh cta da giac: Trudc tién ta
chon 1 canh trong 12 canh cda da gidc nén c6 12 cach chon; tiép theo chon 1 dinh
con lai trong 8 dinh (trr 2 dinh tao nén canh da chon va 2 dinh lién ké véi canh da
chon). Do d6 trong truong hop nay c6 8.12 tam giac.

Ta o {H(Q)=Ciz _p_Ch-12-128
n(A)=Cj,-12-8.12 C’,

Cau 13: Cho da giac (H) c¢6 n dinh (neN, n>4). Biét s6 cac tam giac c6 3 dinh la dinh
ctia (H) va khong c6 canh nao la canh cta (H) gap 5 lan s6 cac tam gidc c6 3 dinh la
dinh cda (H) va c6 ding 1 canh la canh ctia (H). Khang dinh nao sau day ding?

A. ne[4;12]. B. ne[13;21]. C. ne[22;30]. D. ne[31;38].

Loi gidi
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S6 tam gidc tao thanh c6 3 dinhla 3 dinh ctia da giacla C>
S6 tam giac tao thanh c6 dang 2 canh 1a canh cta da gidcla n

S6 tam giac tao thanh c6 dung 1 canh la canh cta da giac 1a n(n —4) (diéu kién neN va

n<4)

Suy ra s6 tam giéc tao thanh khong c6 canh nao 1a canh cta da gidcla C, —-n—-n(n-4).
n=35(t/m

Theo gia thiét, tac6 C; —n-n(n-4)=5n(n-4)< (t/m)
n=4(L)

Chony D.

Cau 14: Cho da giac déu gdm 100 dinh. Chon ngau nhién ra 3 dinh, xac suat dé 3 dinh

dugc chon la 3 dinh ctia mot tam giéc ti 1a bao nhiéu?

Loi gidi

Panh s6 cic dinh1a A, A,,..., Ay-
Xét duong chéo A A, ctua da giac la duong kinh cta duong tron ngoai tiép da giac déu
chia duong tron ra lam hai phan, méi phan c6 49 diém: tir A, dén A, va A, dén A,,,.
Khi d6, mdi tam giac c6 dang A AA; la tam gidc th néu A; va A; clung nam trong nta
duong tron

e Chon ntra duong tron: ¢6 2 cach chon.

e Chon hai diém A;, A, 1a hai diém tuy y dugc ldy tix 49 diém A, A,,.., Ay c6

CZ, =1176 céch chon.

Gid st A, ndm gitta A, va A; thi tam giac AA/A; tu tai dinh A;. Ma
AAA A, =AA A A nén két qua bi 1ap hai lan. C6 100 cach chon dinh.

Vay s6 tam gidc tu la w =117600.
Chii i: Cho da giac déu c6 n dinh. Cong thuc tong quat tinh s tam gidc tu:
¢ Néu n chdn this6 tam giac tu la n.C ,
2
¢ Néu n 1é thi s tam giac tu n.C} ,
2
Ap dung cong thiic nhanh ta c6 n.C>_, =100.C3, = 117600.

2

Cau 15: Cho da giac 161 (H) c6 22 canh. Goi X la tap hop cac tam gidc c6 ba dinh 1a ba
dinh cta (H). Chon ngau nhién 2 tam gidc trong X, xac suat dé chon duoc 1 tam gidc
c6 dung 1 canh la canh cta da gidc (H) va 1 tam giac khong c6 canh nao la canh cta

(H) bdng bao nhiéu?

Loi gidi
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X|=C3, =1540
Ta c6 {n(Q)=C%,, =1185030 _748
1 1 1995
n (A) =Cpps X C1540—(22><18+22) = 444312

Cau 16: Cho mot da gidc déu gébm 2n dinh (n>2, neN). Chon ngau nhién ba dinh

trong s6 2n dinh cta da giac, xac suat ba dinh dugc chon tao thanh mot tam giac vuong
1

la =.Tim n.

5

Loi gidi

Ta c6 khong gian mau n(Q)=C;,.
Dé ba dinh dugc chon tao thanh tam gidc vuong khi va chi khi ¢6 hai dinh trong ba dinh la
hai dau mat cua mot duong kinh ctia dudong tron ngoai tiép da giac va dinh con lai la mot
trong s6 (2n—-2) dinh con lai cta da gidc. Pa gidc ¢6 2n dinh nén c6 Z?H =n duong kinh.

e S0 cach chon 1 duong kinhla C, =n.

e 56 cach chon 1 dinh con lai trong (2n-2) dinhla C, _, =2n-2.
Suy ra n(A)=n(2n-2).

(2n-2) 1

N . ~ ~ n
Theo dé bai ta c6 phuong trinh 5 =—<n=8.
2n

Cau 17: Cho da giac déu c6 15 dinh. Goi M 1a tap tat ca cac tam giéc c6 ba dinh 1a ba
dinh ctia da gidc da cho. Chon ngau nhién mot tam giac thudc tap M, xac suét dé tam

giac duogc chon 1a moét tam gidc can nhung khong phai 1a tam gidc déu la bao nhiéu?

Loi gidi
e Goi O la tam duong tron ngoai ti€p cua da gidc déu. Xét mot dinh A bat ky caa da
giac: C6 7 cap dinh cta da gidc d6i xtmg véi nhau qua duong thang OA , hay c6 7
tam gidc can tai dinh A. Nhu vay, v6i méi mot dinh ctia da giac ¢6 7 tam giac nhan
né lam dinh tam giac can.

e SO tam gidc déu c6 3 dinh la cac dinh cda da giac la 1—35 =5 tam giac.

e Tuy nhién, trong cac tam gidc can da xéc dinh ¢ trén c6 ca tam gidc déu, do moi tam
giac déu thi déu can tai 3 dinh nén tam gidc déu duoc dém 3 lan.
Suy ra n(A)=7.15-3.5=90.

| n(Q)=C}, =455 90 18
Ta cod =pP=""==
n(A) =715-3.5=90 455 91
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Cau 18: Cho da gidc déu c6 20 dinh. Chon ngau nhién 3 dinh cua da giac déu, xac suét

dé 3 dinh dugc chon la 3 dinh ctia mot tam giac vudng khong can 1a bao nhiéu?

Loi gidi
e SO tam gidc vuong la 10.18.
e S0 tam gidc vuong can: Ctt moi cach chon 1 dudng kinh la ¢6 2 tam giac can (2
diém tao nén tam giac can la giao diém ctia duong thing qua tam vuong goc véi

duong kinh da chon vé6i duong tron). Do d6 c6 10.2 tam giac vudng can.

Céu 19: Ldy ngau nhién mot s6 ty nhién c6 5 chit s6. Xac sut dé chon dugc s6 ty nhién

c6 dang a,a,aa,a; ma a, <a,+1<a,-3<a, <a,+2 bang bao nhiéu?

Loi gidi

N a,<b5
Via,+1<a,-3=
a, >

S6 c6 dang 1042a, c6 10 cach chon as.
S6 c6 dang 1043a, c6 9 cach chon aj.

S6 c6 dang 1049a, c6 3 cach chon aj .
e Vay nhiing s6 c6 dang 104a,a; c6 3+4+..+10=5250.
S6 c6 dang 1053a, c6 9 cach chon aj .
S6 c6 dang 1054a, c6 8 cach chon aj .
S6 c6 dang 1059a, c6 3 cach chon aj .
¢ Vay nhiing s6 c6 dang 105a,a, c6 5210 = 4256,
e Vay nhiing s6 c6 dang 106a,a; c6 42 -9 =33 6.
e Vay nhiing s6 c6 dang 107a,a, c6 33—8=25s8.
¢ Vay nhiing s6 c6 dang 108a,a, c6 25-7 =18s8.
e Vay nhiing s6 c6 dang 109a,a, c6 18—6=12s6.
Két luan: Nhing s6 c6 dang 10a,a,a; 6 12+18+25+33+42+52 =18256.
Nhiing s6 c6 dang 11a,a,a, (a, >5) c6 12+18+25+33+42 =1300.
Nhimg s6 ¢6 dang 12a,a,a, (a, >6) c6 12+18+25+33 =88 56.
Nhimng s6 ¢6 dang 13a,a,a;(a, 27) ¢6 12+18+25=5550.
Nhimg s6 c6 dang 14a,a,a, (a, >8) c6 12+18 =30 8.
Nhimng s6 c6 dang 15a,a,a,(a, = 9) c6 1256,

Két luan: Nhing s6 c6 dang la,a,a,a; c6 12+30+55+88+130+182 =497 s6.
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Tur do6 ta lap luan nhu sau:

Nhimng s6 c6 dang 2a,a,a,a (a, 21) c6 12+30+55+88+130 = 315 s6.

(
Nhing s cod dang 3&12313a4 5 (a2 c6 12+30+55+88 =185 s0.

(

(

21)
2)

Nhiing s6 c6 dang 4a,a,a,a, a;a,a;(a, >3) c6 12+30+55=97 s0.
24) ¢

Nhimng s6 c6 dang 5a,aa,a, (a, >4) c6 12+30 = 4256,

Nhimg s6 c6 dang 6a,a,a,a;(a, >5) c6 12 s6.

Vay nhiing sO thda yéu cau bai toan 1a 12 +42+97 +185+315+497 =1148..
1148

Vay xac suat can tim la :
90000

Cau 20: Cho mot da gidc déu n dinh (n 1¢, n>3). Chon ngiu nhién 3 dinh cta da giac

déu d6. Goi P la xac sudt sao cho 3 dinh d6 tao thanh mot tam giac tu. Biét P = 2—; S6

cac udc nguyén duong cuia n la bao nhiéu?

Loi gidi
Chon ngdu nhiénra 3 dinh c6 n(Q)=C; cach.
Gia st chon dugc moét tam giac tt ABC véi goc A nhon, B tu va C nhon.
Chon mot dinh bat ki 1dy 1am dinh A ¢6 n cach. Ké duong kinh qua dinh vira chon, chia
dudng tron thanh hai phan (trai va phai chdng han).
Pé tao thanh tam gidc tu thi hai dinh con lai duoc chon sé hodc ciing ndm bén trai hodc
cting ndm bén phai.

e Hai dinh con lai ciing ndm bén trai c6 C2 , céch.

n-1

2
e Hai dinh con lai cting ndm bén phai c6 C? , céch.
2
A 2 R 2 A~ 2 2 2 .z N A - x X .z . \ 2
Vay c6 thé c6 tat ca n[Cn_1 +C J tam giac tu, tuy nhién tng v6i moi tam gidc vai tro goéc
2 2

nhon cia A va C nhu nhau nén s6 tam giac duoc tinh 1dp 2 1an. Do d6 s6 tam giac tu tao

Ma xéc suat P = = (1). Do n 1é nén dit n=2k+1 (kzl):k:nT_l.

< 62(2k+1)C; =45C;, .,

k! (2k+1)!
21(k-2)! 31(2k -2)!
<31(k-1)=15(2k-1)= k=16

< 62(2k+1)
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Vay n =2k+1=33. Do d6 s6 cic uéc nguyén duong cua n la 4.

Cau 21: Bién s6 xe mdy tinh K gbém hai dong
e Dong tht nhat 1a 68XY, trong d6 X la mot trong 24 chit céi, Y la mot trong 10
chir s6.
e Dong tht haila abc.de, trong d6 a, b, c, d, e la cdc chix sO.
Bién s6 xe dugc cho 1a “dep” khi dong thit hai c6 téng céac s6 1a s6 c6 chit s6 tan cung
bang 8 va c6 ding 4 chit sd giong nhau. Hdi c6 bao nhiéu cach chon 2 bién sé trong cac

bién s6 “dep” dé dem ban dau gia?

Loi gidi
Chon X tir 24 chit céi va chon Y tir 10 chit s6, ta c6 24.10 =240 (céch chon).
Chon 4 chit s6 giong nhau tir cac chir s6 ta c6 10 cach chon;
Madi bo gébm 4 chit s§ gidng nhau, ta c6 mot cach chon duy nhat 4 chit s6 con lai dé tong
cac s6 1a s6 c6 chit s6 tan cting bang 8, chéng han: 4 chit s6 0, chitsé con lai sé 1a 8; 4
chits6 1, chits6 conlaiséla 4;...; 4 chts6 9, chit s6 con lai sé la 2).
S&p xép 5 chir s6 vira chon cé 5 cach xép.
Do d6, c6 tat ca 10.5=50 (cach chon s6 & dong thi hai).
Suy ra c6 tat ca 240.50 =12000 (bién s6 dep).
Chon 2 bién s6 trong cac bién s§ "dep" ta co Ci,y =71994000 (cach).

Cau 22: C6 8 bi thu dugc danhs6 1, 2,3, 4, 5,6, 7, 8 va 8 tem thu cing duoc ddnh
s61,2,3,4,5,6,7,8.Dan 8 tem thu lén 8 bi thu (mdi bi thu chi dan 1 tem thu).
Héi c6 thé cé bao nhiéu cach dan tem thu 1én bi thu sao cho c¢6 it nhat mot bi thu dugc

dén tem thu c6 s6 trung voi s6 caa bi thu do.

Loi gidi

Ta xét bai toan tong quat n tem thu dugc dan vao n bi thu sao cho c6 it nhat mot bi thu
duogc dén vao tem thu 6 s6 trung véi s6 caa bi thu do.
bénh s6 cac tem thula T,, T,,.., T, va cac bi thula B,, B,,.., B, . Bai todn dugc giai quyét
bang nguyén ly phan bu: LAy hoan vi n phan t& trit di truong hop xép ma khong c6 tem
thu nao duoc dan cung s6 voi bi thu.
Dé gidi quyét bai toan khong c6 tem thu nao duge dan cting s6 voi bi thu. Ta xay dung day
s6 f(n) nhu sau:
Cong viéc dan n tem thu vao n bi thu sao cho khong c¢6 bi thu nao dugc dan vao tem thu
6 80 trung vai sO cda bi thu d6. Cong viéc nay gdm c6 hai budc sau:

e Bud6c1l: Dantem T, 1én mot bi thu B, khac B, c6 n—1 céch.

e Budc 2: Dan tem thu T;vao bi thu nao do, ¢6 hai truong hop xay ra nhu sau:
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+ THI: tem thu T, duoc dan vao bi thu B, . Khi d6 con lai n—2 tem (khac T, va T;) la
Ty Ty, Ty e, T, phai dén vao n-2 bi thu (khac B, va B;). Quy trinh dugc lap lai
gidng nhu trén. Nén TH nay ¢6 s6 cach dan bang f(n-2).
+ TH2: tem thu T; khong duoc dan vao bi thu B, .
Khi d6 cac tem la T,,.., Tj_l,Tj ,Tj+1 oy T s& dugc dem dan vao cac bi B,
B,,..., B]._l,B].+1,..., B, (ma tem thu T, khong duoc dan vao bi thu B,). Thi Tj ltc nay ban
chat giong T,, ta danh so6 lai T;=T,. Nghia la n-1 tem T,,.., T, T,, T, ,..., T, s& dugc
dem dén vao n-1 bi B, B,,.., B, ;,B,,,..., B, v6i viec danh s0 giong nhau. Cong viéc nay
lai dugc lap lai nhu tir ban dau.
Nén TH nay c¢6 s6 cach dén bang f(n-1).

u, =0
Ta xét ddy u, =f(n) nhusau: Ju, =1

u, =(n-1)(u,_, +u,,)
Nhu vay két qua ctia bai todn: n tem thu dugc déan vao n bi thu sao cho c6 it nhat mot bi
thu duoc dan vao tem thu ¢6 s6 tring voi s6 ctia bi thu dé séla P, —u,, .

Ap dung v6i n =8, ta duogc két qua la 8!-14833 = 25487 .

Cau 23: Trén mat phéng Oxy, ta xét moét hinh cht nhat ABCD véi cac diém A(—Z;O),
B(-2;2), C(4;2), D(4;0) (hinh v&). Mot con chau chdu nhay trong hinh chit nhat do6
tinh ca trén canh hinh chit nhat sao cho chan né luon dap xuéng mit phing tai cac diém
c6 toa dd nguyén (ttc la diém c6 cd hoanh do va tung dd déu nguyén). Tinh x4c sut dé
n6 dap xudng cac diém M(x;y) ma x+y <2.

yi

r+y=2

Loi gidi
S8 cac diém c6 toa do nguyén thudc hinh chit nhat 1a 7.3 =21 diém vi
X € {—2;—1;0; 1;2;3;4}
{y {0;1;2]
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Dé con chau chdu dap xudng cac diém M(x,y) c6 x+y <2 thi con chau chdu s& nhay
. X € {—2;—1;0;1;2}
trong khu vyc hinh thang BEIA. Dé M(x,y)co toa d0 nguyén thi :
ye {0;1;2}
e Néu xe {—2;—1} thi ye {0;1,‘2} —=c6 2.3=6 diém.
e Néu x=0 thi ye{0;1}= ¢62 diém.
e Néux=1=y=0=c61 diém.

Suy ra c6 tdt cd 6+2+1=9 diém théa man.
Vay xac suat can tinh P = 2.3
21 7

Cau 24: Trong madt phéng vGi hé toa d0 Oxy, chon ngau nhién mot diém ma toa d6 1a s6

nguyén c6 gid tri tuyét d6i nhé hon hay bang 4. Néu cac diém déu c6 cung xéac sudt dugc
chon nhu nhau, vay thi x4c suat dé chon duoc mot diém ma khoang cach dén goéc toa do

nhé hon hodc bang 2 1a bao nhiéu?

Lovi gidi
' . x| <4 x e{—4;-3;-2;-1;0;1;2;3;4}
Goi toa do diém M(x;y) théa x,y € Z va né )
|y|£ 4 ye{—4;—3;—2;—1;0;1;2;3;4}

Suyra n(Q)=9.9=81.

Goi diém M'(x;y) thoa x,y € Z va theo gia thiét ta co:

X,yeL
X2 +y? < Zivy?<4
OM£2<:>{ X +y _2©{X +yZ S ax=041; 2.
X,y €l X,y & y2<d—x?

e Néux=0——>y=0;£1;£2. Do d6 c6 1x5=5 cach chon.
e Néu x=+1——>y=0;%1. Do d6 c6 2x3 =6 cach chon

e Néux=+2——y=0. Do d6céd 2x1=2 céch chon.

Suy ra n(A)=5+6+2=13.Vay x4c suat can tinh P = ;—i

Cau 25: Trong mit phang toa dd Oxy, & goc phan tu thr nhat ta 1dy 2 diém phan biét; ct
thé & cac goc phan tu tha hai, tha ba, tha tu ta 1an lugt 18y 3, 4, 5 diém phan biét (cac
diém khong ndm trén céc truc toa do). Trong 14 diém d6 ta 1dy 2 diém bat ky. Tinh xac

2, A 2 e . R P S . A
suat dé doan thang noi hai diém do6 cat hai truc toa do.

Lovi gidi
Khong gian mau 1a s6 cach chon 2 diém bat ky trong 14 diém da cho.

Suy ra s phan tir cua khong gian mau la |Q=C;, =91.
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Goi A 1a bién c6 "Poan théng ndi 2 diém dugc chon cdt hai truc toa do". Dé xay ra bién
c6 A thi hai dau doan thing d6 phai & goc phan tu tha nhat va th ba hodc phan tu tha
hai va thir tu.

e Hai dau doan thing & goc phan tu tha nhat va thi ba, c6 CiC) cach.

e Hai ddu doan thing & géc phan tu thtt hai va tht tu, 6 CiC} cach.
Suy ra s6 phan tir caa bién ¢§ A 1a |Q, |=C,C, +C;C; =23.
Qa2

Vay xéc suat can tinh P(A)="5'=—.
ay xéc suat can ti (A) o o1

Cau 26: Cho hai dudng théng song song d, va d,. Trén d, c6 6 diém phan biét, trén d,
c6 n diém phan biét (n23, neN). Tim n, biét rdng c6 96 tam gidc c6 dinh la cac diém

da cho.

Loi gidi

Ctt 3 diém khong thing hang la tao thanh 1 tam giac.

Do d6 s6 tam gidc dugc tao thanh tir n+6 diém gém: 6 diém (thdng hang) thuoc d, va n
diém (thdng hang) thuoc d, 1a C ,-C-C2.

n=4(N)

n=-8(L)

Bai tap tuong ty. Cho hinh vuéng ABCD. Trén céc canh AB, BC, CD, DA 1an luot 1ay
1, 2, 3 va n diém phan biét (n>3, neN) khac A, B, C, D. Tim n, biét s6 tam giac 1y

Theo gia thiét, taco C) , -C) -C’ =96 <

n+6

tir n+6 diém da cho la 439. Déap s6 n = 10.
Huoéng dan. Theo gia thiét, ta co C.,, —C; —C. =439,

n+6

Cau 27: C6 bao nhiéu s6 tu nhién c¢6 3 chit s6 dang abc théa a,b,c 1a do dai 3 canh cua

mot tam gidc can ( ké ca tam giac déu )?

Loi gidi
O<y<2x
Goi do dai canh bén va canh ddy cta tam gidccanla x,y =10<y <9
0<x<9
O<y< .
e THI: suy ra co 9.5=45 cdp so.
5<x<9
X=1 ~ .
o TH2: . voi 1<x<4.V6imoigia tricta i, co 2i—1 so.
1<y<2i-1

Do do, truong hop nay c6: (2.1-1)+(2.2-1)+(2.3-1)+(24-1) =16 cip sO
Suy ra c6 61 cdp s6 (x;y). Voi mdi cdp (x;y) ta viét s6 ¢6 3 chit s6 trong d6 ¢6 2 chit s6

x, mOt chitsd y .
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Trong 61 cdp co:
+ 9 cdp x =y, viét duoc 9 so.
+ 52 cdp x =y, moi cdp viét dugc 3 s6 nén cod 3.52 =156 s0.

Vay tat ca c6 165 so.

Cau 28: Goi A 1a tap céc s6 ty nhién c6 8 chit s6 d6i mot khac nhau. Chon ngau nhién

mot s6 thudc A . Tinh xac suat dé sd duoc chon chia hét cho 45.

Loi gidi

Goi 6 can tim c6 dang: m tacod a c6 9 cach chon
Céc chit s6 con lai c6 A
Neén s6 phan ti cua khong gian mau: 9.A] = 1632960
Goi B=1{0,1,2,3,4,5,6,7,8,9)
Taco: 0+1+2+3+4+5+6+7+8+9=45:9
Ta c6 céc bd s6 ma tong chia hét cho 9: B\{0,9},B\{1,8}, B\{2,7},B\{3,6} ,B\ {4,5}.
Xét B\{0,9}={1,2,3,4,5,6,7,8}
Goi s6 can tim c6 dang: w
Chon h ¢6 mot cach.
Chon 7 chit s6 con lai xép vao 7 vi tri co: 7!.
Nén truong hop nay c6 7! cach.
Xét B\ {1,8}={0,2,3,4,5,6,7,9)

e Tancunglachasd 0:co 7! cach

e Tancunglachiiso 5: a c6 6 cach; cac chir s6 con lai c6: 6! cach
Suy ra: 7!+ 6.6!=9360
Cac truong hop B\ {2,7},B\ {3,6} tuong tu nhu B\{1,8}.
Xét B\ {4,5}={0,1,2,3,6,7,8,9)
Goi s6 can tim c6 dang: abcdefgh
Chon h c6 mdt cach.
Chon 7 chit s6 con lai xép vao 7 vi tri co: 7!.
Nén truong hop nay c6 7! cach.

Suy ra sO phan tt ctia bién ¢6 A la: 71.2+9360.3 = 38160 .

Vay xdc suat ctia bién c6 A la: —or00__ 3
1632960 2268
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Cau 29: Cho tap X ={6;7;8;9}, goi E 1a tap céc s6 tu nhién khéac nhau c6 2018 chit s6 lap

tlr cac s6 cua tap X . Chon ngau nhién mot s trong tap E, tinh xac sudt dé chon dugc s6
chia hét cho 3.

Loi gidi
Goi A, B, lan luot 1a tap céc s chia hét, khong chia hét cho 3.
V6i mdi s8 thudc A c6 hai cach thém vao cudi mot chit sd 6 hodc mot chir sé 9 dé duoc
A, vahai cach thém mot chir s6 7 hodc mot chirsé 8 dé duoc B, .
V6i mdi s6 thudc B, c6 mot cach thém vao cudi mot chir s6 7 hodc mot chix sd 8 dé duoc
A, ,, vacé ba cach thém mot chit s6 dé duoc B, ;.
Al =21, 14[B,

B .|=3A_ .|—-4|B A_ |=5A [-4|A_|.
B e e

Nhu vay {

Hay |A |=5|A, |-4|A,,|.
Xét day s6 a, =|A,

,tac6a,=2,a,=6,a,=5a, ,-4a,,;n=3.

Nén a, =a+p.4" =2+1-4“.
3 3
2018
Suy ra c6 s0 chia hét cho 3.
Ma [E| = 42,
. 442 1 1
Vay P= 3408 5(1 + 4035 j

Cau 30: Chon ngau nhién 2 s6 tir tap S={1;2;3;..;20} . Xac sudt dé chon duoc 2 s6 ma

tich ctia chting 1a mot s6 chinh phuong bang bao nhiéu ?

Loi gidi
S6 cach chon ra ngdu nhién 2 s6 1a C3,

Ta cAn tim s6 cach chon ra cip s6 (a;b) théaman 1<a<b<20,ab=c?,2<c<19

Co tat ca 11 cdp so nhu thé. Xac sudt can tinh 1a % 1L
C2 190

Cau 31: Cho tap A ={1;2;3;..,2018}, hdi c6 bao nhiéu cach chon ra 5 s6 tir tap A ma céc

s0 do6 lap thanh mot cap s6 nhan tdng va cong boi la mot s6 nguyén duong ?

Loi gidi
5 s0 duoc chon ra xép duoc duy nhat day tang, gia st X; <X, < X; <X, < X;
Theo gia thiét cac s6 d6 1a x,,9x,,9°%,,9°%,,9"'x,,qeN,q>2
2018

Xy

Tacoé q*x, <2018 =>q <1 <2018 = q €{2;3;4;5;6}
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2018
q4

=1<x, S[Z((?S} V6i mbi s6 nguyén qe{2;3;4;5;6} ta co tat ca

Mait khac 1<x, <

4

q

Vay theo quy tic cong va quy tic nhan ta c6 tat ca:

° [ 2018 2018 2018 2018 2018 2018
Z K = >4 + 34 + 44 + 5 + 6 =161
k=2

Bai tap twong tu

2018 . . KA
{ } cach chon x; va cac so con lai ¢6 tuong tmg duy nhat moét cach chon.

Chon ngdu nhién 3 s6 ti tap A ={1;2;..;100} . Tinh xdc suat dé chon dugc 3 s6 ma céc s6

do6 1ap thanh mot cdp s6 nhan tang c6 cong boi 1a mot s6 nguyén duong?

Cau 32: Cho tap A ={1;2;3;...;30}. Chon ngau nhién 3 phan ti ctia A, tinh xac suat dé 3

phan tt dugc chon lap thanh moét cap s6 cong ?

Loi gidi
S8 cach chon ngau nhién 3 phan tirla C3,
Ta tim s0 cac bo s& (a;b;c)théa man a,b,ceA;1<a<b<c<30;a+c=2b
Ta c6 a, ¢ s€ cung tinh chan 1é.
e Néua, c cing chdn c6 C}, cach chon a, c va b c6 duy nhat mot cach chon
e N&ua, ccungléco Ci, cach chon a, c va b c6 duy nhat mot cach chon

Vay c6 tat ca 2C}, cach chon.

Cau 33: Cho tap S= {21,22,...,210} . Chon ngau nhién 2 phan tir a, b cta S, tinh xéac suat dé

log, b 1a mot s6 nguyén bang ?

Loi gidi

S& phan ti cua khong gian mau C3,
Ta thay rdng néu log, bla mot s& nguyén duong thi d6 phai 1a s6 nguyén duong 16n hon 1.
That vay vi a,b>1=1log,b>0 mit khac 2 s6 nay khac nhau nén log, b phai la mot so6
nguyén 16n hon 1. Vay log, b=keZ,k>2=b=a"

e Néua=2'=be {22;23;...;210}, ¢6 9 cach chon

e Néua=2"=be 24;26;28;210}, c6 4 cach chon

e Néua=2’=be {26;29} , ¢6 2 cach chon
e Néua=2"'=be {28}, ¢6 1 cach chon
{

e Néua=2"=be 210},c()1céchchon

g 2 2z L A A L N 17
Vay c6 tat ca 17 cach chon. Xac suét can tinh la =
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Cau 34: Chon ngéu nhién 3 s& phan biét a,b,c tit tap S={1;2;3;...;30} . Tinh x4c sudt dé

a’ +b? +c? chia hét cho 3 ?

Loi gidi

S6 phan tir cua khong gian mau Cj,
Ta c6 nhan xét:

e n=3k=n’=9*=0(mod3)

e n=3k+1=n’=9k’>+6k+1=1(mod3)

e n=3k+2=n’=9k*+12k+4=1(mod3)
Vay dé a’ +b” +c” chia hét cho 3 thi a,b,c cting chia hét cho 3 hoic a,b,c cung khong chia
hét cho 3. Tap S ¢6 10 phan ti chia hét cho 3, 20 phan ti khong chia hét cho 3.

. (A 9
Vay s6 cach chon la CJ + C), . Xac sudt can tinh la %

Cau 35: C6 bao nhiéu s6 tu nhién gébm 2018 chit sd va tong céc chit s chia hét cho 3 ?

Loi gidi

Vi téng céac chit s& biang 3 nén chit s6 lén nhat trong day nay c6 thé bang 3, ta xét cac
truong hop sau:

e S0 tao thanh tir 1 s6 3 va 2017 s6 0, 6 duy nhét 1 s6 thda man

e S6taothanhtir1s61valsd2co 2.Ch,, =4034 s6 thoa man

e S0 tao thanh tir3s6 1 c6 1.C5,, s6 thda man
Vay c6 tat ca 2037171 so.
Bai tdp twong tu

02018

C6 bao nhiéu s6 tu nhién nhé hon 1 va téng céc chir s6 bang 3?

i N 2 3
Dép s6: Cyp5 + Adgis + Conns

Cau 36: Mot chudng c6 3 con thd trdng va 4 con thd nau. Nguoi ta bdt ngdu nhién 1an luot
ttmg con ra khdi chuéng cho dén khi nao bat dugc ca 3 con thd trdng méi thoi. Xac suat
dé can phai bat dén it nhat 5 con thé 1a?

Loi gidi
Cich 1.
Xét bién 8 d6i A :"bit dugc 3 thé tring trong 3 hodc 4 1an".
e TH1: Bit dugc 3 con thé trang trong 3 1an dau:
3!
e
e TH2: Bit dugc 3 con thé trang trong 4 1an dau:

Tacé n(Q)=7.65 va n(A,)=3L Suyra P(A,)

Suy ra lan 4 bt dugc con trdng; 1an 1, 2 va 3 bat dugc 2 con trdng va 1 con nau.

T
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Taco n(Q)=7.654 van(A,)=C,.C}3!. Suyra P(A,)= C7}}'6C5§'Z)!'
suyra P(R) P () () 5 =P(8) -

Cdch 2. Ta mo ta khong gian ctia bién ¢6 A nhu sau
{TTT, TNNN; NTNN; NNTN}

a1
35

Suy ra P(K)z%:P(A)

Cau 37: Cho tap hop A={1; 2; 3; 4;5; 6;7,8,9}. Goi S la tap hop céc s6 tu nhién c6 4
chit s6 dugc 1ap tir cac chir s6 thudc tap A . Chon ngdu nhién mot s6 tir S, xac suat dé s6

duoc chon chia hét cho 6 bé“mg bao nhiéu?

Loi gidi

Tap S c6 9* phan tu.
Goi s8 thoa man bién c6 1a a,a,a,a,. Do a,a,asa, :6—a,a,aza, 2.
Suy ra a, €{2,4,6,8}:c6 4 cach; va a,, a, c6 97 cach chon.

e Néu a,+a,+a, =3k =a, €{3;6;9} nén a, c6 3 cach chon.

e Néu a,+a,+a, =3k+1=a; €{2;5;8} nén a, c6 3 cach chon.

e Néua,+a,+a, =3k+2=a, €{1;4;,7} nén a, c6 3 cach chon.
Vay a, ludén ludn c6 3 cach chonnén n(A)=4.9>3=972.

n(Q)=9* 4
Ta co =>P=—
n(A)=4.9°3 27

Cau 38: Trong budi sinh hoat nhém ctia 16p, t6 mot c6 12 hoc sinh gdbm 4 hoc sinh nit
trong d6 c6 Hoa va 8 hoc sinh nam trong d6 c6 Vinh. Chia t6 thanh 3 nhém, méi nhém
gdm 4 hoc sinh va phai c6 it nhat 1 hoc sinh nft. Xac suat dé Hoa va Vinh cung mot

nhém 1a bao nhiéu?

Loi gidi

Khong gian mau 1a s6 cach chia 12 hoc sinh thanh 3 nhom va phai ddm bao moi nhém c6
it nhat 1 hoc sinh nit. Gia st

e Nhom tht nhat c6 2 nit va 2 nam, c6 C;.C; céach.

e Nho6m thtt hai cé 1 nit va 3 nam, c6 C,.C..

e Sau khi chia nhém tha nhét va tha hai xong thi con lai 1 n@t va 3 nam nén nhém

tht ba c6 duy nhat 1 céch.

Suy ra s phan tt cia khong gian mau la n(Q)=C;.C;.C,.C; =6720.
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Goi A 1a bién ¢6 "Hoa va Vinh cung mét nhém'". Ta mo ta cac kha ndng thuén loi cho
bién c6 A nhu sau:

e Truong hop 1. Hoa va Vinh ciing v6i 1 ban nam va 1 ban n&t thanh mot nhém nén
c6 C}.C} cach. Nhém tht hai c6 3 ban nam va 1 ban nit nén c¢6 C;.C;. Cudi cing
con lai 3 ban nam va 1 ban ni&t nén ¢6 1 cach duy nhat cho nhém tha ba. Do d6
trong truong hop nay c6 C}.C..C:.C} =840 cach.

e Truong hop 2. Hoa va Vinh cung v6i 2 ban nam thanh mét nhém nén cé C> céach.
Nhoém thit hai c6 2 ban nam va 2 ban nit nén c6 C:.C;. Cudi cung con lai 3 ban
nam va 1 ban nétnén c6 1 cdch duy nhét cho nhém thtt ba. Do d6 trong truong hop
nay c¢6 C;.C2.C; =630 cach.

e Truong hop 3. Hoa va Vinh cting v6i 2 ban nam thanh mét nhém. Nhém tha hai c6
3 ban nam va 1 ban nit. Suy ra nhém tht ba cé6 2 ban nam va 2 ban ntt. Truong
hop nay trung véi truong hop thit hai nén ta khong tinh.

Suy ra s6 phén tr ctia bién ¢6 A 1a n(A)=2840+630=1470.

Vay xac suat can tinh P = 1470 = 1
6720 32

Céu 39: An va Binh cting tham gia ki thi THPTQG nam 2018, ngoai thi ba moén Toan,
Vian, Tiéng Anh bat budc thi An va Binh déu dang ki thi them ddng hai moén tu chon khac
trong ba mén Vat 1i, Héa hoc va Sinh hoc duéi hinh thtc thi tric nghiém dé xét tuyén Pai
hoc. M&i mon tu chon trc nghiém c6 8 ma dé thi khac nhau, ma dé thi cua cdc mon khac
nhau 1a khéac nhau. Tinh xac suat dé An va Binh cé chung dang mot mon thi ty chon va

chung mot ma de.

Loi gidi
Goi A 1a bién ¢6: “An va Binh c6 chung dung mot mon thi tu chon va chung mot ma deé”.
S6 kha ndng An chon 2 mon thi tu chon va ma dé cta 2 moén thila C5.8%.
S6 kha nang Binh chon 2 moén thi ty chon va ma dé ctia 2 mon thi la C;.8°.
Do do, s6 phan ti ctia khong gian mau la n(Q) =C;.8°.C;.8%.
Bay gio ta d€m s6 kha ning dé An va Binh c6 chung ding mot mén thi tu chon va chung
mot ma dé:
S6 kha ndng An chon 2 mon thi tu chon va ma dé cta 2 moén thila C5.8%.
Sau khi An chon thi Binh c¢6 2 cach chon 2 mén thi tu chon dé cé diang mot mon thi ty
chon v6i An, dé chung ma dé véi An thi s6 cach chon ma dé 2 mén thi cia Binh la 1.8=8
cach. Nhu vay, s6 cach chon mon thi va ma dé thi ctia Binh la 2.8.
Do d6: n(A)=C28228.
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2 Q2
Baoi vay: P(A): I’I(A) — §328 ’22'82 :i.
n(Q) C&C8 12

Cau 40 : Trong khong gian cho 2n diém phan biét (n >4, neN), trong d6 khong c6 ba
diém nao thang hang va trong 2n diém d6 c6 dung n diém cting ndm trén mot mat
phéng va khong c6 4 diém nao ngoai 4 diém trong n diém nay dong phang. Tim n sao

cho tir 2n diém da cho tao ra dtng 201 mit phang phan biét

Lovi gidi
Cich 1.
S6 cach chon 3 diém trong 2n diém phan biét da chola C;, .
S6 cach chon 3 diém trong n diém cting ndm trén mot mit phang la C?.
S6 mat phang dugc tao ra tir 2n diém da chola C} —C> +1.
2n(2n-1)(2n-2) n(n-1)(n-2)

Nhu vay: C; —C> +1=201 < 0 - . =200

2n(2n-1)(2n-2) n(n-1)(n-2) 200
6 6

©7n°-9n*+2n-1200=0 < (n-6)(7n* +33n+200)=0 <>n =6

Vay n=6.
Cdch 2.
C6 cac truong hop sau :
e THI1: n diém ddng phing tao ra 1 mit phéng.
e TH2:n diém khong déng phing tao ra C> mit phing.
e TH3: 2 diém trong n diém dong phing két hop véi 1 diém trong n diém khong
déng phing tao ra C2C! =n.C> mit phing,.
e TH4: 1 diém trong n diém déng phang két hop v6i 2 diém trong n diém khong
déng phang tao ra C:C2 =n.C> mit phing,.
Vay 6 1+C° +2nC? =201 & n=6.

Cau 41: Tung mot déng xu khong dong chat 2020 1an. Biét rang xac suat xuat hién mat

sépla 0,6 . Tinh x4c suat dé mit sap xuat hién dang 1010 14n.

Loi gidi
Ta c6 Chyy cach chon 1010 vi tri trong 2020 1an tung ddng xu dé mat xap xuat hién, cac
lan tung con lai khong xuat hién mét sap. Ung v6i mdi cach chon cd dinh 1010 vi tri xuat
hién mit xap ta c6 xac suat cua trudong hop doé tinh nhu sau:
e Tainhiting lan mit xap xuét hién thi xac suét xay rala 0,6.

e Tainhiing lan mit ngtra xuat hién thi xac sudt xay rala 1-0,6.
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Do c¢6 1010 14n xuat hién mét sdp va 1010 xuét hién mit ngtra nén tng voi moi cach chon

6 dinh 1010 vj tri xuat hién mét xap thi c6 xac xuatla 0,6 (1-0, 6)1010 =(0, 24)1010 .

Vay xac xuat can tinh la C§8§8.(0,24)1°1° :

Cau42:Cho 5 chits6 1, 2, 3, 4, 6. Lap cac s6 tu nhién c6 3 chir s6 d6i mot khac nhau

tir 5 chit s& da cho. Tinh téng cta cac s6 lap dugc.

Loi gidi
MBbi s6 s6 tu nhién cé 3 chir s6 doi mot khac nhau txr 5 chitsd 1, 2, 3, 4, 6 1a mdt chinh
hop chap 3 cta cac chit s6 nay. Do d6, ta lap duge A =60 s6.
Do vai trdo cac s6 1, 2, 3, 4, 6 nhu nhau, nén s6 lan xudt hién ctia moi chir s6 trong céc
chit s6 nay & mdi hang (hang don vi, hang chuc, hang trdm) la nhu nhau va bang
60:5=12 lan.
Vay, téng céc s& lap duocla S=12.(1+2+3+4+6)(100+10+1) = 21312.

Cau 43: Cho tap hop A ={1;2;3;4...,100} . GoiSla tap hop gom t4t ca cac tap con cta A,
mdi tap con nay goém 3 phan tirctia A va c6 tong bang 91. Chon ngau nhién mot phan ti

ctia S. Xac suat chon dugc phan tir c6 3 56 lap thanh cap s6 nhan bang?

Loi gidi
Gia st tap con bat ki {a,b,c} €S =1<a,b,c<100 ;a,b,c phan biét va a+b+c=91.
Day la bai toan chia keo Euler nén sd bo a,b,cla C,",
Tuy nhién trong céc bd trén van chtra cac bo c6 2 chix s6 gidng nhau, s6 bd c¢6 2 chir s6
giong nhau la 3.45=135 (bo). Vay n(Q)=(C3,—3.45):3!=645.
Goi A labién c6: ” a,b,c 1ap thanh cap s6 nhan”
Goi q 1a cong boi cua cdp s6 nhéan theo baira ta c6 q>0

a+aq+aq’ =91 <a(l+q+q’)=191=137

a=1 a=1
=S
1+q+q*=91 |q=9

e Truong hop 2: {a:91 ) @{a:% (loai)
1+q+q =1 q=0
e Truong hop 3: {a:13 ) @{a—13 (thoa man)
1+q+q =7 q=2
a=7 a=7
e Truong hop 3: {1+q+q2 13 {q=3 (thoa man)
Vay n(A)=3:>P(A):%.
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Cau 44: Mot tdoa nha c6 n tang, cac tang dugc danh s6 tir 1 dén n theo thi tu tir dudi 1én.
C6 4 thang mdy dang & tang 1. Biét rang mdi thang mdy c6 thé dimg & dtng 3 tang
(khong ké tAng 1) va 3 tang nay khong 1a 3 s6 nguyén lién ti€p va voi hai tAng bat ky (
khac tang 1) cta toa nha luén c6 mot thang méay dung duoc ¢ ca hang tang nay. Hoi gia

tri 16n nhat cta n 1a bao nhiéu?

Loi gidi
Gia sit 4 thang may dola A,B,C,D.
Do khi bdc hai thang bat ky luén c6 mot thang médy dung dugc nén:
e Khi bdc hai tang 2,3 c6 mot thang dimg dugc gia st d6 la thang A, nén tang 4
khong phai thang A dung.
e Khi boc hai tang 3,4 c6 mot thang dung duoc gia st d6 1a thang B, nén tang 5
khong phai thang B dung.
e Khi bdc hai tang 4,5 c6 moét thang dimg duge gia st d6 la thang C, nén tang 6
khoéng phai thang C dung.
e Khi bdc hai tang 5,6 c6 mot thang dimg dugce gia st d6 la thang D .
e Khi béc hai tAng 6,7 c6 mot thang dimg duogc khi d6 khong thé 1a thang A,B,C vi
sé dimg 4 (mau thuan), thang D khong thé ¢ tang 7 do khong thé & ba tang lién
tiép.

Vay khach san c6 t6i da sdu tang.

Cau 45: Chon ngau nhién mot s6 tu nhién c6 4 chit s6. Tinh xéac sudt dé s6 duoc chon c6

dang abcd, trong d6 1<a<b<c<d<9.

Loi gidi
Cdch 1: S6 tu nhién c6 bén chit s6 c6 dang abed

Ta c6 ae{1;2;3;4;5;6;7;8;9} suy ra c6 9 céach chon, bed c6 10° cach chon

Suy ra s6 phan tr ctia khong gian mau la n(€Q)=9.10> =9000.

Goi A 1a bién ¢6 ““s6 dugc chon c6 dang abed, trong d6 1<a<b<c<d<9”
e S0 dang aaaa c6 9 so.

e S6dang abed (a<b<c<d)co C; s6.

e S6 dang aaab c6 C; s6.
¢ S0 dang aabb c6 C2 8.
e 56 dang abbc c6 CJ 6.
e 56 dang abbc c6 CJ 8.
e S0 dang abcc c6 C3 s8.

—n(A)=9+C}+3.C2+3.C] =495,
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Vay P(A)=

Cdch 2: S6 phan tt cta khong gian mau la n(Q)=9.10°> =9000.

T gid thiét 1<a<b<c<d<9=1<a<b+l<c+1<d+1<9+3=12.

S6 cach chon a ,b ,c, d va sdp xép ching theo mot thtt tw duy nhat 1a C, =495.
n(A) 495

Vay P(A)=) _ & 55,
W P(A)=11q) ~ 5000

Cau 46 : Goi S 1a tap hop tat ca cac s6 tu nhién c6 7 chit s6 va chia hét cho 9. Chon ngau

nhién mot s tix tap S, tinh xéc suat dé cac chir s6 ctia s6 d6 d6i mot khéc nhau.

Loi gidi
S6 chia hét cho 9 c6 dang: 9m, véi meZ.
Ta c6 1000000 < 9m < 10000000 <> 111111 <m <1111111. Do d6 c¢6 1000000 s6 c6 7 chit s6
va chia hét cho 9. Tir cac chit s6 0;1;2;...;9 ta c6 cadc bd gdbm7 s6 c6 tong chia hét cho 9 la
(0;2;3;4;5;6;7); (0;1;3;4;5;6;8); (0;1,2;4;5;7;8); (0;1;2;3;6;7;8); (0;3;4;5;7;8;9);
(0;2;4;6;7;8,9); (0;1;5;6;7;8;9); (0;1;2;3;4;8;9); (0;1,2;3;5;7;9); (2;3;4;5,6,7;9);
(1,3;4;5;6;8;9); (1,2;4;5;7;8;9); (1,2;3;6;7;8;9).
e C69 bdsd gdbm 7 s6 c6 tong chia hét cho 9 trong d6 c6 s6 0 nén tir cac b s nay
lap dugc: 9x6x6!1=38880 s6 c6 7 chit s6 d6i mot khac nhau va chia hét cho 9.
e C6 4 bds6 gdbm?7 s6 co tong chia hét cho 9 tuong tu nhu bd s6 (2;3;4;5;6;7;9),
nén tir cic bo sd nay lap duoc 4x7!=20160 s6 c6 7 chit s6 d6i mot khac nhau va
chia hét cho 9.
Vay, xac suat chon mot so tir tap S dé duge mot s6 co cac chit s6 cta s6 d6 do6i mot khac

38880+20160 369
1000000 6250

Cau 47: Trong mit phang toa do6 Oxy, cho hinh chit nhat OMNP véi M(0;10),

nhaula P=

N(100;10), P(100;0) Goi S 1a tap hop tat ca céc diém A(x;y) v6i x, y €Z ndm bén
trong ké ca trén canh cta hinh chit nhat OMNP. Lay ngau nhién 1 diém A(x;y)eS.

Tinh xac suat dé x+y <90.

Loi gidi
Cich1: Tap hgp S gébm c6 11.101=1111 diém.
Taxét S'={(x;y):x+y>90} v6i 0<x<100 va 0<y <10

e Khiy=0 = x>90=x=91;100 =C¢6 10 gia tri caa x
e Khiy=1= x>89=x=90;100 =C¢6 11 gia tri cta x
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e Khiy=10 = x>90 = x=91;100 = c6 20 gia tri cta x

Nhu vay S’ ¢6 165 phan ttr. Vay xéc sudt can tim la 1111165 _ 86
1111 101
Cdch 2:
y
10
p
0 100 X

Nhan thay cac diém cin tim ndm trén cac duong thing y =m, m =0;10.
Dé thdy trén cac duong théng y=0, y=1, y=2.., y=10 ¢6 lan luot 91, 90, 89...,81
diém.

Vay xéac sudt can tim 1a p(A)= 91+90+..+81 _ 86

11.101 101
Cich 3:
y d
M) N E N
D K P
O 80 90 100 X

Ta c6 n(Q)=11.101=1111. Ta thdy x+y <90 c6 mién nghiém la ntra mit phdng c6 bo la
duong thing d chta diém O.

S6 diém thuoc hinh chit nhat ENPD 1a 21.11=231.

S6 diém thuoc AEDK tinh ca canh EK 1a 55+11=66.

Suy ra x+y >90 c6 231-66 =165 diém va x+y <90 c6 1111-165 =946

(a)= 46 _ 86
1111 101"

Cau 48: Hai thi sinh A va B tham gia mo6t budi thi van dap. Can bo héi thi dua cho mdi
thi sinh mot bd cau hoi thi gdm 10 cau hoi khac nhau, duge dung trong 10 phong bi dan
kin, c6 hinh thtc giong hét nhau, méi phong bi dung 1 cau hoi; thi sinh chon 3 phong bi
trong d6 dé xac dinh cau hoi thi ctia minh. Biét rdng bo 10 cau héi thi danh cho cac thi
sinh 1a nhu nhau, xac sudt dé 3 cau hoi A chon va 3 cadu héi B chon c6 it nhat 1 cau héi

giong nhau la bao nhiéu?

Loi gidi
Khong gian mau la tap hop gédm cac cdp hai bo 3 cau hoi, ma 6 vi tri thi nhat cua cdp 1a bo

3 cau hdi thi sinh A chon va ¢ vi tri th hai cta cdp la b 3 cau hoi thi sinh B chon.
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e Thisinh A c6 C}, cach chon 3 cau hoi tir bd gédm 10 cau hoi.
e Thisinh B c6 Cfo cach chon 3 céau hoi tir bo gom 10 cau hoi.

ol=C,.C,.

Suy ra s phan tir cua khong gian mau la
Goi X la bién ¢ "3 cau hdi A chon va 3 cdu hdi B chon c6 it nhat 1 cau hoi giong nhau"'.
Dé tim s6 phdn ti ctia X, ta di tim s6 phan ti ctia X nhu sau

e Gidsu A chon tru6c nén c6 C3, cach chon 3 cau héi tir bo gdm 10 cau hoi.

e Dé B chon khac A thi B phai chon 3 trong 7 cau héi con lai tir bo 10 cau hédi nén c6

C> cach chon.
Suy ra s6 phan tir ctia bién ¢ X 1a || = C3,.C].
_ |Qx| _ |Q|_‘QY‘ _ Clo-Clo ~Cio-Clo 17

Vay xac suat can tinh P(X =—,
ay xdc sudt can ti (X) o o e o1

Cau 49: Trong ky thi THPT Quéc Gia, thi sinh A du thi hai mon thi trac nghiém Vat 1 va
Hoéa hoc. Dé thi cia mdi moén gom 50 cau hoi; mdi cau hoi c6 4 phuong én lua chon;
trong d6 c6 1 phuong 4n ding, lam ding mbi cau duoc 0,2 diém. Mdi mon thi thi sinh
A déu lam hét cac cau héi va chic chin dtng 45 cau, 5 cau con lai thi sinh A chon ngau
nhién. X4c suat dé tong diém 2 mon thi cda thi sinh A khong dudi 19 diém la bao

nhiéu?

Loi gidi

Cdch 1.
Thi sinh A khong du6i 19 diém khi va chi khi trong 10 cau tra 16i ngdu nhién & ca hai
mon Vay li va Hoa hoc thi phai dang it nhat 5 cau.
Khong gian mau la s6 phuong an tra 10i 10 cAu hoi ma thi sinh A chon ngau nhién. Suy ra
s6 phan ti ctia khong gian mau la n(Q)=4".
Goi X la bién c6 "Thi sinh A lam duoc it nhat 5 cau trong 10 duoc cho la chon ngau
nhién" nén ta c6 cac truong hgp sau day thuan loi cho bién c6 X.
Mbi cau ding c6 1 phuong an tré 161, mdi cau sai c6 3 phuong an tra 10i.

e 5cau ding - 5 cau sai: c6 C.(3)’ kha nang thuan loi.

e 6 cau dung - 4 cau sai: co Cﬁo.(?a)4 kha nang thuan loi.

e 7 cau ding - 3 cau sai: c6 C.(3)’ kha niang thuan loi,

e 8cau dung - 2 cau sai: c6 C.(3)" kha nang thuan loi.

e 9cau dung -1 cau sai: c6 Cj;.3 kha ning thuan loi.

e 10 cau dang: c6 C}; kha ning thuan loi.

Suy ra n(X)=C3.(3) +C%.(3)" +C.(3) +C5.(3)" +C5.3+Cl =81922.
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81922

Vay xac suat can tinh P = 10

Cdch 2. Xac suét tra 1oi dang 1 cau hoi 1a %, trd 10i sai la % . Ta c6 cac truong hop:
1) (3Y
e Xéc suat thisinh A trd 1oi dang 5 trén 10 cau la C3; [ j (Z)

e Xacsuat thisinh A trd 16i dang 6 trén 10 cau la CS,
e Xécsuatthisinh A trd 16i dung 7 trén 10 cau la CJ,

e Xécsuat thisinh A trd 16i dung 8 trén 10 cau la CJ,

e Xécsuatthisinh A trd 16i dang 9 trén 10 cau la C;,

e N N N e

Xac sudt thi sinh A tra 1oi dang 10 trén 10 cau la C}

7 N\
| =
N
.
o

Cong céc xac sudt trén ta dugc xéc suat can tinh.

Cau 50 : Trong ky thi THPT Quéc Gia, thi sinh An du thi mon thi trdc nghiém Toan. Dé
thi gdbm 50 cau hoi; mdi cau hdi c6 4 phuong an lya chon; trong d6 ¢c6 1 phuong an
dang, lam ding mdi cau duoc 0,2 diém. Ban An lam chdc chdn ding 42 cau, trong 8
cau con lai chi c6 3 cau ban loai trir dugc moi cdu mot dp an chic chin sai. Do khong
con dua thoi gian nén An bat budc phai khoanh bira cac cau con lai. Xéc sudt ban An dugc

9,4 diém la bao nhiéu?

Loi gidi
Ta chi quan tdm 8 cau con lai. Trong 8 cau con lai minh chia lam 2 loai:

e Loail:gdbm3cauco 3 dapan A, B, C

Suy ra xac suat chon dap an dung la %, xac suat chon dap an dung la %
e Loai2:gobm5cauco4dapanA, B, C, D

Suy ra xac suat chon dap an dung la %, xac sudt chon dap an dung la %

Pé ban An dat duoc 9,4 diém (ttc can dung thém 5 cau trong 8 cau con lai) thi xay ra mot

trong cac kha nang sau

3 5
e Dung0 cauloai 1 & DBung 5 ciu loai 3 suy ra xac suéat (%j X Cg(i) .

2 4
e Dung1 cauloai 1 & Dung 4 cau loai 3 suy ra xac sut al2) e L) 3
"313) \4) 4
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, N , N o (1Y 2 (1) (3Y
e Ding2 cauloai 1l & DBang 3 cau loai 3 suy ra xac suat C;. 3 .ngS. rIRVIE
1Y 1Y (3Y
e Dung 3 cau loai 1 & Pung 2 cau loai 3 suy ra xéac suat Cg(gJ X Cé[zj (ZJ .
A 2z 2z e . , A A P 499
Cong céc xac suat lai ta dugc xac sudt can tinh P=——.
13824

Cau 51: C6 12 nguoi x€p thanh mot hang doc (vi tri cia mdi ngudi trong hang la c6
dinh), Chon ngdu nhién 3 nguoi trong hang. Tinh xac suat dé 3 nguoi dugc chon khong

c6 2 nguoi ding nao canh nhau.

Lovi gidi
e S0 phén ti ctia khong gian mau: n(Q)=C;, =220.

e Gia st chon ba nguoi c6 s6 thu tu trong hang lan lugtla m, n, p.

m<n<p a<b<c
a=m
e n-m>1 b-a>1
Theo gia thiét ta cé: .bat {b=n-1=
p—-n>1 c-bx1
c=p-2

m,n,pe{1;2;..;12} 1<a<b<c=p-2<10

=a,b,c 1abasd bat ki trong tap {1,2;3;..;10} =C6 Cj, cach chon hay n(A)=Cj, =120

Vay xéac suét la P(A):%:%:%'
n

Cau 52: C6 hai hoc sinh 16p A, ba hoc sinh 16p B va bon hoc sinh 16p C xép thanh mot
hang ngang sao cho gitta hai hoc sinh I6p A khong c6 hoc sinh nao 16p B. Hoi c6 bao

nhiéu cach xép hang nhu vay?

Loi gidi
Xét cac truong hop sau:
e THI: Hai hoc sinh 16p A dang canh nhau c¢6 2!.8! cach.
e TH2: Gitta hai hoc sinh 16p A ¢6 mot hoc sinh 16p C ¢6 21.A;.7! cach.
e THB3: Gitta hai hoc sinh 16p A c6 hai hoc sinh 16p C c6 2!.A3.6! cach.
e TH4: Gitta hai hoc sinh 16p A c6 ba hoc sinh 16p C c6 2!.A}.5! céch.
e TH5: Gitta hai hoc sinh 16p A ¢6 bén hoc sinh 16p C c6 2!.A}.4! céch.
Vay theo quy téc cong c6 2!(8H+ A7+ A6+ Aj5!+ Aj4!l) =145152 cach.

Cau 53: Tt cac sO {0; 1;2;3;4;5; 6} viét ngdu nhién mot s6 tu nhién gdm 6 chir s6 khéc
nhau c6 dang a,a,a;a,a;a,. Tinh xdc sudt dé viét duoc s6 thod man diéu kién

a,+a,=a,+a, =a;+a,.

Loi gidi
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Ta dé c6 s6 phan tit ctia khong gian miu la [Q=6.A; = 4320.
Goi A 1a bién c6 “chon dugc s6 thod man yéu cau bai toan”. Khi d6 ta c6 3 phuong an dé
chon s6 a,a,a,a,aa, nhu sau:
e Phuongén 1: a,+a, =a,+a, =a;+a, =5.Khido
({3032, )} 10,5):(1,4)(2,3)).

+ Phuong an 1.1: (a;,a,)=(0,5)=c6 2.(2!)2 cach chon.

(
+ Phuong an 1.2: (a,,a,)#(0,5) = c6 4.(2!)’ cach chon.
Vay c6 2.(2!)" +4.(2!)’ =40 cach chon.
e Phuongén 2: a, +a,=a,+a, =a;+a, =6.Khido
{(ana:)i(asa,) (25,20 ) < {(0,6);(1,5);(2,4)}
Phuong 4n nay hoan toan tuong tu phuong an 1 do d6 c6 2.(2!)° +4.(2!)’ =40 céch chon.
Phuong an3: a, +a, =a, +a, =a;+a, =7 . Khido
{(al,az);(a3,a4);(a5,a6)} = {(1'6);(2'5)?(3'4)}
Suy ra c6 3!.(2!)’ =48 cach chon.
Al 128 4

Vay s6 phan tit ctia A: |A|=40.2+48=128. Suy ra p:@_ﬁ_ﬁ'

Cau 54: C6 3 bi xanh, 3 bi do, 3 bi trdng va 3 bi vang (cac vién bi ciing mau giong nhau).
Hoi ¢6 bao nhiéu cach x€p 12 vién bi thanh mot hang ngang sao cho cac bi cing mau
khong canh nhau?

Loi gidi
e Xé&p 3 bi xanh trudc: c6 1 cach (tao ra 4 khoang trong ké ca hai dau). Tiép theo xép 3
bi d6 vao 4 khoang tréng: c6 C; cach. Bay gio c6 tat ca 6 vien bi (gdm 3 bi xanh va 3
bi dd) tao nén 7 khoang tréng, tiép tuc xép 3 bi trang vao 7 khoang trong: c6 C,
cach. Thoi diém nay c6 tat cd 9 vién bi (g6m 3 bi xanh, 3 bi d6 va 3 bi trdng), tiép tuc
xép 3 bi vang vao 10 khodng tréng: c6 C;, cach. Vay c6 1.C;.C,.C;, céch.
e Tuy nhién khi x€p 3 bi xanh xong, ké tiép xép 3 bi d6 vao 4 khoang trong nhu da
trinh bay ¢ trén thi c6 2 truong hop ma 2 bi xanh canh nhau
b | X X| b | X | b

b| X b|X X | b

Ung vé6i mdi truong hop nay sé kéo theo viéc xép bi trdng khong théa man la C} va viéc

x€p bi vang khong théa man 1a C;,. Vay s6 truong hgp khong théa man (can phai trir ra)

la 2.C2.C; cach.
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121

n(Q) = 2

Ta c6 3131313 =P-2
n(A)=1.C3.C3.C3 —2.C3.C

Cau 55: C6 6 vién bi g6m 2 bi xanh, 2 bi d6, 2 bi vang (cac vién bi ban kinh khac nhau).
Tinh xac suat dé khi xép 6 bi trén thanh mot hang ngang thi khong c6 hai vién bi ciing

mau nao ding canh nhau.

Loi gidi

Truong hop 1. C6 3 cap canh nhau: c6 3!.21.21.21=48 cach.
Truong hop 2. C6 2 cdp canh nhau

e Kha ning tha nhat: Cip xanh canh cidp do
Ta xem cdp xanh nhu 1 vi tri, cdp do nhu 1 vi tri cing v6i 2 vién bi vang nén c6 4! cach
xép. Hai vién bi trong cdp bi xanh ddi vi tri nén c6 2! céch, hai vién bi trong cadp bi d6 déi
vi tri nén c6 2! cach. Nhung ta dém thé nay 1a thira truong hgp 3 cdp bi canh nhau.
Do d6 kha nang thtr nhat c6 4!.21.21-48 =48 céach.

e Khd nang tha hai: Cép xanh canh cdp vang c6é 48 cach.

e Kha nang tha ba: Cdp do canh cdp vang c6 48 céch.
Vay truong hop 2 ¢6 48+ 48+ 48 =144 cach.
Truong hop 3. C6 1 cdp canh nhau

e Kha ndng thtr nhat: Chi ¢6 2 vién bi xanh canh nhau
Ta xem cdp xanh nhu 1 vi tri, ciing v6i 2 vién bi d6 va 2 vién bi vang nén c6 5! cach xép.
Hai vién bi trong cdp bi xanh d6i vi tri nén c6 2! cach. Nhung ta dé€m thé nay la thira
truong hop 2 cdp bi canh nhau (cdp xanh canh cdp dé & cdp xanh canh cdp vang) va
truong hop 3 cap bi canh nhau.
Do d6 khé ning tht nhét c¢6 5!.2!-(2.48)-48 =96 cach.

e Kha nang thit hai: Chi c6 2 vién bi d6 canh nhau c6 96 cach.

e Kha nang thi ba: Chi c6 2 vién bi vang canh nhau c6 96 céch.
Vay truong hop 3 c6 96 +96+96 = 288 cach.
Suy ra s cach xé&p 6 bi thda man bai todn la 6!-48—-144 288 =240 cach.
Nhan xét. Bai nay ta khong thé lam nhu bai truée dugc vi cac vién bi khac nhau.
Ta co {H(Q):6! :>le

n(A)=240 3

Cau 56: Co 2 hoc sinh 16p A, 3 hoc sinh 16p B va 4 hoc sinh 16p C xép thanh mdt hang
ngang sao cho gitta hai hoc sinh 16p A khoéng c6 hoc sinh 16p B. Ho6i c6 bao nhiéu cach

x€p hang nhu vay ?

Loi gidi
Goi k la s6 hoc sinh 16p C ¢ gitta hai hoc sinh 16p A v6i k=0;1;2;3;4.
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Trudc tién ta dém cach tao thanh cum A CC...CA.
k

e Chon 2 hoc sinh 16p A xép 2 dau c6 2! cach. Chon k hoc sinh 16p C xép vao gitta
hai hoc sinh 16p A c6 Al cach. Do d6 c6 2!.A% cach tao racym ACC..CA.
—_—

k

e Coicym ACC..CA la mot vi tri cung v6i 9—(k+2) hoc sinh con lai thanh 8-k vi
k

tri. Xép hang cho céc vi tri nay c¢6 (8-k)! cach.

Vay v6i mdi k nhu trén c6 21.A}.(8—k)! cach xép hang.

4
Suy ra s6 cach xép hang thoa man dé bai la: > 21.A}.(8-k)!=145152 cach.

k=0

Cau 57: Cho mot da giac 16i (H) ¢6 30 dinh. Goi ngau nhién 4 dinh cta da giac d6. Goi P
1a xé&c suét sao cho 4 dinh duoc chon tao thanh moét ta gidc c6 bon canh déu 1a duong
chéo cta (H). Tim P.

Loi gidi
S6 phan tu ctia khong gian mau 1a n(Q)=C;,.
Goi A: “4 dinh dugc chon tao thanh moét t giac co bon canh déu 1a duong chéo cua
(H)".
Dé chon ra mot tr gidc thda man dé bai ta lam nhu sau:

e Budc 1: Chon dinh dau tién cda t gidc, c6 30 cach.

e Budc 2: Chon 3 dinh con lai sao cho hai dinh bat ky cta ta gidc cach nhau it nhat 1
dinh. Piéu nay tuong duong voéi viéc ta phai chia m =30 chiéc keo cho n=4 daa
tré sao cho méi dda tré c6 it nhat k=2 cai, c6 C;,", ., = C5; cach, nhung lam nhu
thé moi ta giac 1ap lai 4 lan.

= S6 phan ti ctia bién c6 A la n(A)= %

30.C3.
Z, < z A
Vay xac suat cua biéncd A la P(A)= n(A) __4 110

L 10,6294,
n(Q) Ci 1827
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Cau 58: Cho da giac déu 2018 dinh. Héi c6 bao nhiéu tam gidc c6 dinh la dinh cua da

gidc va c6 mot goc 16n hon 100°7?

Loi gidi

A

Goi A, ,A,,..., A,y 1a cac dinh cua da gidc déu 2018 dinh.
Goi (O) la duong tron ngoai ti€p da giac déu A A,..A .

Céc dinh ctia da giac déu chia (O) thanh 2018 cung tron bang nhau, mdi cung tron c6 s6
o

2018

Vi tam gidc cdn dém c6 dinh 1a dinh cua da gidc nén cac goc cta tam gidc 1a cac goc nodi

tiép cta (O).

do bang

Suy ra goc 16n hon 100° sé chdn cung c6 s& do 16n hon 200°. C6 dinh mot dinh A,. C6
2018 cach chon A, .

Goi A;,A;,A, la cic dinh sdp thut tu theo chiéu kim déng hé sao cho cung nho

AjA, <160° thi cung lon A\A, >360-160°=200" = A;A;A, >100° va tam gidc A;AA, 1a

tam giac can dém. Khi d6 A,A, 1a hop lién tiép cda nhiéu nhat % =896 cung tron
2018

noi trén.

896 cung tron nay c6 897 dinh. Trir di dinh A, thi con 896 dinh. Do d6 c6 C,, cach chon
hai dinh A, A, .

Vay c6 tat ca 2018.Cg,, tam giac théa man yeéu cu bai toan.

Chii i: Phan tich sai lam khi gii bai tap nay:

Giasu A A A, >100° thicung A A (khong chta diém A ) sé c6 s6 do 16n hon 200°.
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200
360
2018

+1=1122

Tac la cung A, A (khong chtia diém A ) s& 1a hop lién tiép cua it nhat

cung tron bang nhau néi trén.
Tu d6 ta c6 céch dung tam giac thda man yéu cau bai toan nhu sau:

e Budc 1: Danh dadu mot cung tron la hop lién tiép ctia 1122 cung tron bang nhau néi
trén. C6 2018 cach danh dau.

e Budc 2: Trong 2018 -1121=897 diém khong thudc cung tron & budce 1 (bao gdm ca
hai diém dau mut cta cung), chon ra 3 diém bat ki, c6 Cj,, cach chon, 3 diém nay
sé tao thanh tam gidc c6 mot goc 1on hon 100°.

Vay c6 tat ca 2018.C5,, tam giac thda man yeéu cau bai toan.

Céch lap luan nay la khong chinh xéc, vi ta chua trir di cac truong hop tring nhau!

Cau 59: C6 bao nhiéu s6 tg nhién c6 2018 chit s6 sao cho trong mbi s6 tong céac chit s6
bang 57?

Loi gidi
Vi5=4+1=3+2=2+2+1=3+1+1=2+1+1+1=1+1+1+1+1 nén ta c6 cac truong hop
sau:

e Trudng hgp 1: S6 ty nhién c6 moét chir s6 5 dung dau va 2017 s6 0 dang sau: C6 1
sO.
e Trudng hgp 2: S6 tu nhién c6 mot chir s6 4, mot chirs6 1 va 2016 s6 0.
+ Khé ndng 1: Néu s6 4 dung diu thisd 1 dung & mot trong 2017 vi tri con lai nén ta cd
Chopy SO.
+ Kha ndng 2: Néu s6 1 dung dau thi s6 4 dang & mot trong 2017 vi tri con lai nén ta c6
Clyyy SO.
e Trudng hgp 3: S6 tu nhién c6 mot chir s6 3, mot chirs6 2 va 2016 s6 0
+ Khé ndng 1: Néu s6 3 dung dau thisé 2 dung ¢ mot trong 2017 vi tri con lai nén ta c6
Cyyy SO.
+ Khéa ndng 2: Néu s6 2 dung dau thisé 3 dung ¢ mot trong 2017 vi tri con lai nén ta c6
Clyyy SO.
e Truong hgp 4: S6 tu nhién c6 hai chir s6 2, mot chirsd 1 va 2015 s6 0
+ Khé ndng 1: Néu s6 2 dung dau thiso 1 vaso 2 con lai dang & hai trong 2017 vi tri con
lai nén ta c6 A2, s6.
+ Kha ndng 2: Néu s6 1 dang dau thi hai chit s6 2 dang ¢ hai trong 2017 vi tri con lai nén

Z 2 ~
ta cod C5,, sO.

Fanpage: Tap chi va tu liéu todn hoc Chinh phuc olympic todn | 37



TS HOP - XAC SUAT VA CAC BAT TOAN DEM KHO

e Truong hop 5: S6 tu nhién c¢6 2 chir s6 1, mot chit s6 3 thi tuong tu nhu trudng
hop 4 taco A, +Csy, SO.
e Truong hgp 6: S6 tu nhién c6 moét chirs6 2, bachirsé 1 va 2014 s6 0.
+ Kha ndng 1: Néu s6 2 dung dau thi ba chit s6 1 dung 6 ba trong 2017 vj tri con lai nén
taco C)y,, sO.
+ Kha ndng 2: Néu s6 1 dung dau va s6 2 dang 6 vi tri ma khong c6 s6 1 nao khac dung
trude no thi hai sd 1 con lai dung & trong 2016 vi tri con lai nén ta c6 Cj,, sO.
+ Kha ndng 3: Néu s6 1 dung dau va s6 2 dung & vi tri ma dang trudc n6 c6 hai s6 1 thi
hai s6 1 va 2 con lai dtng & trong 2016 vi tri con lai nén ta c6 A3, sO.
e Truong hop 7: SO ty nhién c6 nam chit s6 1 va 2013 s6 0, vi chit s6 1 dung dau
nén bén chit s6 1 con lai dtng & bon trong 2017 vi tri con lai nén ta c6 Cy,, s0O.
Ap dung quy tic cong ta c6 1+4C},, + Z(Cg017 +A§017)+ (Ci017 + A%+ Cooe ) +Chyyy 8O can

tim.

Cau 60: C6 1 vién bi xanh, 2 vién bi vang va 3 vién bi do (cac vién bi ¢6 ban kinh khac
nhau). Hoi c6 bao nhiéu cach xép 6 vién bi thanh mét hang ngang sao cho céc vién bi

cing mau khong xép canh nhau ?

Loi gidi
Ta dénh s6 tht tu céc 6 can xép bi.
I II III 1A% \" VI
e Truong hop tha nhat.

Bi mau d6 & cac vitril, III, V nén c6 3! cach.
Bi mau vang va mau xanh 6 cac vi tri con lai II, IV, VI nén cting c¢6 3! cach.
Do d6 trong tuong hop nay c6 3!.3!=36 cach.
e Truong hop thit hai (nhu trudong hgp tht nhat)
Bi mau d6 & cac vi trill, IV, VI nén c6 3! cach.
Bi mau vang va mau xanh & cac vi tri con lai I, IlI, V nén cting c6 3! cach.
Do d6 trong tuong hop nay c6 3!.3!=36 cach.
e Truong hop thit ba
Bi mau dd & cac vitri I, III, VInén c6 3! cach.
Bi mau vang va mau xanh 6 tuty y cac vi tri con lai thi c6 3! cach nhung trong dé c6 vi tri
II(x)-1IV(v)—-V(v) khong thoa man.
Do d6 trong tudng hop nay c6 3!.(3!-2) =24 cach.
e Truong hop thit tu (nhu truong hop tha ba)

Bi mau dé & cacvitril, IV, VI nén c6 3! cach.
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Bi mau vang va mau xanh 6 tuty y cac vi tri con lai thi c6 3! cach nhung trong d6 c6 vi tri
II(v)-II(v)—-V(x) khong théa man.

Do d6 trong tudng hop nay c6 3!.(3!-2) =24 cach.

Vay c6 tat cd 36+24+36+24 =120 cach thoa man bai toan.

Cau 61: Trong tran ddu bong da gitta 2 d6i Real madrid va Barcelona, trong tai cho doi

Barcelona dugc hudng mot qua Penalty. Cau thu sut phat ngdu nhién vao 1 trong bén vi

tri 1, 2, 3, 4 va thd mon bay nguoi can pha ngau nhién dén 1 trong 4 vitri 1, 2, 3, 4

vOi xéc sudt nhu nhau (tht moén va cau thu sat phat déu khong doan duoc y dinh ctia d6i

phuong). Biét néu cau thu stt va thu mon bay cung vao vi tri 1 (hodc 2) thi tht mon can

phéd dugc ct sut d6, néu cung vao vi tri 3 (hodc 4) thi xac suat can pha thanh cong 1a

e

50% . Tinh xac sudt ctia bién c6 “ca sut d6 khong vao ludi”?

4 3

. K -

Loi gidi

Cich 1:
S6 phan tr ctia khong gian mau 1a n(Q)=4.4=16

Goi bién c6 A = “Cu sut d6 khong vao ludi”

Khi d6 bién c6 A = “Cu stt d6 vao ludi”

S6 phan tu cta n(K) la

Trudng hop 1: Cau thu sat vao vi tri 1 thta moén bay vao 1 trong 3 vi tri con lai. Cau
thti c6 1 cach sat. Tht mon c6 3 cach bay. Do d6, c6 3 kha nang xay ra

Trudng hop 2: Cau thu sat vao vi tri 2 tht mon bay vao 1 trong 3 vi tri con lai. Cau
tha c6 1 cach sat. Thu moén c6 3 cach bay. Do do, ¢6 3 kha nang xay ra

Truong hop 3: Cau thu sat vao vi tri 3 tha mon bay vao 1 trong 3 vi tri con lai. Cau
tha c6 1 cach sat. Thu moén c6 3 cach bay. Do do6, ¢6 3 kha nang xay ra

Truong hop 4: Cau thu sat vao vi tri 4 thta mon bay vao 1 trong 3 vi tri con lai. Cau
tha c6 1 cach sat. Tha mon c6 3 cach bay. Do do, c6 3 kha nang xay ra. Truong hop
5: Cau thu stt vao vi tri 3 tht mon bay vao vi tri 3. Cau thu ¢6 1 cach sut. Thu moén
c6 1 cach bay. Do d6, ¢6 1 kha ndng xay ra

Trudng hop 6: Cau thu stt vao vi tri 4 tha mon bay vao vi tri 4. Cau thu c¢6 1 cach

stt. Tht mon ¢6 1 cach bay. Do d6, c6 1 kha nang xay ra

Khi dé n(K) =43+21=14.
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Xac suét xay ra bién c8 A 1a p(K) = % +%% = % (Do 2 truong hop 5, 6 thi xac suat xay
2 1 0 A A 13 3

ra chila 50%). Vay p(A)= 1—p(A) :1—1—6 =Te"

Cdch 2:

4

Goi A, 1a bién ¢6 “ciu thu sat phat vao vi tri i
B, la bién ¢4 “tht mon bay nguoi can pha vao vi tri thie i ”
Va C la bién ¢6 “Cu sut phat khong vao lu6i”

D& thay P(Ai)zP(Bi):%.Ta ¢6

P(C)=P(A,)P(B,)+P(A;)P(B,)+>P(A,)P(B,)+ 2 P(A,)P(B,)

(-4 -3

Cau 62: Trong mot 16p c6 n hoc sinh ¢6 ba ban A,B,C cing n—-3 hoc sinh khéac. Khi xép

tiy ¥ n hoc sinh nay vao mot day ghé dai c¢6 danh s6 tir 1 dé€n n ( mdi hoc sinh ngdi mot

ghé). Xac suat dé s6 ghé ctia A bang trung binh cong s ghé ctia B va C bang % Timn?

Loi gidi
S6 cach xép tuy y la n!. Ta tim s6 cach xép thda man; gia st s6 ghé ctia A,B,C lan lugt 1a

a,b,c. Theo gia thiét ta c6 a= % < b+c=2a. Do d6 b va c cung chdn hodc cung 1é. Ta

xét 2 khad ndng ctua n.
Truong hop 1: n=2m

e Néu b,c chdn c6 A’ cach xép B va G 1 cach xép A va (n-3)! cach x€p hoc sinh
2

khéc.
e Neéub,clécé A? cach xép B va C; 1 cach x&p A va (n—-3)! cach x&p hoc sinh khac.

N

Vay xéc suat can tinh la:

m!

2(n-3)!A* 2(2m-3)!
(n-3) n (2m )(m_z)!_ 2m(m-1) 13 701

nt (2m)  2m(2m-1)(2m-2) 655 52

Truong hop nay khong théa man.
Truong hop 2: n=2m+1

e Néu b,c chdn c6 A2 cach xép B va C; 1 cach xép A va (2m—2)! cach xép hoc sinh

khéc.
e Neéub,cléco A, cich xép B va C 1 cach xép A va (2m-2)! cach xép hoc sinh
khac.
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Vay xéc suat can tinh la:
2m-2)[AL+AL ] m(m-1)+(m+1)m 13

= =13 =27
2m+1)!  (2m+1)(2m)2m-1) 675 "

Vay n=27

Cau 63: Cho tam gidc déu H c6 canh bang 8. Chia tam gidc nay déu thanh 64 tam giac
déu c6 canh bing 1 bdi cac duong thing song song véi cac canh ctia tam giac déu da cho.
Goi S 1a tap hop cac dinh cta 64 tam giac déu c6 canh b:?mg 1. Chon Ngau nhién 4 dinh
ctia tap S. Tinh xéc suat dé 4 dinh chon duoc la bon dinh cia mot hinh binh hanh ndm

trong mién trong tam gidc déu H.

CNONININININ/N
/NN NN N NN

Loi gidi
Cich1:
Ta thdy c6 3 loai hinh binh hanh dua vao cach chon phuong cua hai canh cta hinh binh
hanh. S§ hinh binh hanh ctia mdi loai la bang nhau nén chi can tinh mot loai rdi nhan véi
3.

CNONININGN
AVAVAVAVAVA

AR,

Dung thém mot duong thing song song v6i canh ddy va cach canh day mot khoang bang

khodng cach gitta hai dudong thang song song ké nhau, tao thanh mot tam gidc déu mé
rong nhu hinh vé. Ta chia canh méi thanh 9 phan bang nhau béi 8, cong thém 2 dau mat
nita thanh 10 diém. Céac diém duoc danh s6 tir trai sang phai tir 1 dén 10.

Khi d6, v6i 1 hinh binh hanh c6 hai canh song song v6i hai canh bén tuong tng voi bon s6

1<a<b<c<d<10 theo quy tic sau: N&i dai cac canh ctia hinh binh hanh, cit cac canh
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moi tai 4 diém c6 s6 tha tula a, b, ¢, d. Vi du véi hinh binh hanh mau dé trén ta c6 bo
(2,5,7,9). Nguoc lai néu c6 mot bd s6 1<a<b<c<d<10 ta sé ké cac dudng théng tir
diém a, b song song v6i canh bén trai va tir ¢, d song song vdi canh bén phai giao nhau
ra mot hinh binh hanh.

Vay s6 hinh binh hanh loai nay 1a s& céch 14y ra bon s6 phan biét (a;b;c;d) tir 10 s6 tu
nhién {1,2,3,...,10} va ta duge Cj, =210.

Vay két qua la 3.C}, =630 hinh binh hanh.

Ta thay c6 1+2+3+..+9=45 giao diém giita cdc duong thdng nén s6 phan ti ctia khong
gian mau la n(Q)=Cj,.

_3Ch 2

S Clo473’

Cdch 2: Dé chon dugc mot hinh binh hanh ma 4 dinh chon duoc 1a bén dinh cda mét hinh

Vay xéc sudt can tinh 1a P(A)

binh hanh ndm trong mién trong tam gidc déu H ta lam nhu sau:

Chon 2 trong 7 diém trén mot canh ( trtr hai diém dau mut cua canh), cuing véi hai diém
trong 5 diém ndm tuong Gng trén mot canh trong hai canh con lai ctia tam giéc ( trir moi
dau canh di 2 diém). Qua 4 diém nay c6 4 duong thing tuong Gng cta ddu bai sé cit
nhau tao thanh moét hinh binh hanh théa man bai toan.

Vi vai tro cac canh nhu nhau nén s6 hinh binh hanh thu duoc 1a: C2.C2.3=630 (hinh).

Ta thay c6 1+2+3+...+9=45 giao diém giita cdc duong thing nén s& phan ta ctia khong
gian mau la n(Q)=Cj,.

_3C, 2

Vay xéc sudt can tinh1a P(A)=—%=—.
CL 473

Cau 64: Co6 tat ca bao nhiéu hinh chit nhat trén ban co vua 8x8 ?

Loi gidi

S6 cac hinh chir nhat chi chta 1 6 vuong 1a 64. S6
cach chon ra 2 6 vuong phan biét trong 64 6 vudng
nay la C;, =2016. Trong d6 s6 cach chon 2 6 thuoc 7
cung 1 hang hodc 1 cot 1a 16C; . Suy ra c6 448 hinh

(2]

ch@t nhat ma c6 chiéu rong la 1(cac 6 vuong cta né

o

cung thudc 1 hang hodc 1 cot). Vay s6 cach chon 2

-

0 vuong ma khong cung hang hay cot la:
2016 — 448 =1568
Nhan xét: V6i 2 6 vuong khong cung hang cung

w

n

cot ta c6 thé tao ra 1 hinh chir nhat b.:?mg cach chiéu

-
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Céc duong song song vdi cac canh cta ban co va di qua 2 6 vuong dé. Cu thé nhu sau: Véi
2 6 vuong C5 va F3 thi ta c6 thé tao thanh hinh chit nhat c¢6 4 dinh 1a: C5; C3; F3; F5. Nhu
vay mbi hinh chit nhat c6 thé duoc tao ra béi 2 cgp 6 vuong khong cung hang cting cot. Do

1568 _ -¢4 hinh chir nhat.

d6 s6 hinh chit nhat trong truong hgp nay la

Céau 65 : C6 5 hoc sinh nam, 8 hoc sinh nit va 1 thay gido dugc x€p ngau nhién vao mot

ban tron. Xéc suat dé thdy gido xép gitra hai hoc sinh nit bang

Loi gidi
e Budc 1. Ta ¢6 dinh thay gido.
e Buodc 2. Chon 1ay 2 hoc sinh nit dé x&p canh thay gido c6 C; céch.
e Budc 3. Xép 2 hoc sinh nit vira chon canh thay gido c6 2! cach.

e Budc 4. Cudi cung x€p 11 nguoi con lai vao 11 vi tri con lai ¢6 11! céch.

Cau 66 : Cho n giac déu noi ti€p dudong tron (O). Hoi ¢6 bao nhiéu hinh thang khong 1a
hinh chit nhat ma 4 dinh la dinh ctia da giac da cho ?

Loi gidi
Goi mdi cung chita mot canh cta da gidc déu trén duong tron 1a 1 don vi (c6 n cung nhu
vay). Xét mot hinh thang thoa man ma dinh dau tién chtra day nho la A,, cac dinh tiép
theo theo tht tu thuan chiéu kim déng ho. Goi x,y,z,t 1an luot 1a s6 do cac cung chia day
1<x,y,zeZ
nho, hai canh bén va ddy 16n cta hinh thang, ta c6 < x <z

x+2y+z=n(*)

Ta c6 phuong trinh (*) tuong duong v6i x+z=n-2y(**) v6i mdi y thoa man diéu kién

1£y<n_2

. Theo bai toan chia keo Euler phuong trinh (**) ¢6 (n-2y-1) nghiém
nguyén duong. Bay gio ta d€m cac nghiém nguyén duong ctia (**) ma x<z.

e Neéunlé thi (**) khong c6 nghiém x=z nén s6 nghiém théa man diéu kién x<z

n-2y-1
2

la

e Neéu n chdn thi (**) c6 dung 1 nghiém x=z nén s6 nghiém thoéa man diéu kién

X<7Z léﬂ

S6 nghiém cua (*) thoa man cac rang budc da cho la :
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L—B
syl L ) (n-3)(n=2m+1,meN)
y=1 2 8

n-4

> g (n=2)(n-4)(n=2mm e N)
y=1 2 8

V6i mdi bo s6 x,y,z théa man (*) xudt phat tix 1 dinh cta da giac 1a dinh d4u tién caa day
nho hinh thang tng v6i canh x theo chiéu thuan kim dong ho ta c6 1 hinh thang thda man.

1n(r1—1)(n—3)(1r1:2nr1+1,meN)
Vay tong s6 hinh thang théa man la ;3
gn(n—Z)(n—él)(n:Zm,meN*)

Ap dung vao bai toan tng v6i n =20 tac da gidc déu 20 canh, s6 hinh thang khong phéi

hinh chit nhat tao thanh tir cac dinh cta da giac la %.20.18.16 =720

Cau 67: Goi A la tap hop tat ca cac sO tu nhién c¢6 tdm chit s6 d6i mot khac nhau. Chon

ngau nhién mot s6 thudc A, tinh xéc suat dé s6 ty nhién dugc chon chia hét cho 45.

Loi gidi
Tacé n(Q)=Aj, —Aj.
Goi A 1a tap hop cac s0 a c6 8 chir s6 khac nhau chia hét cho 45.
Khi d6 a chia hét cho 5 va 9 (tdng cac chit s6 chia hét cho 9 va s6 hang don vi bang 0
hodc 5).
e Truong hop 1: a c6 hang don vi bang 0; 7 chit s6 con lai c6 chirsé 9 va 3 trong 4
bo s6 {1;8}, {2;7}, {3;6}, {4;5},c6 4.7! s0.
e Truong hop 2: a c6 hang don vi bang 5; 7 chit s6 con lai c6 chitsé 4 va 3 trong 4
bo s6 {0;9}, {1;8}, {2;7}, {3;6}.
Khong c6 bo {0;9}, co 7! s6.
Co bo {0;9}, c6 C5(71-6!) s6
474 C5(71-6!) 53

A)=474+C:(7!-6!) s6 =P(A = .
:>n( ) + 3( )SO: ( ) A?o_A; 2268

Cau 68 : Mot khoi lap phuong c6 do dai canh la 2cm dugc chia thanh 8 khéi lap phuong
canh lcm. Hdi c6 bao nhiéu tam gidc duoc tao thanh tir cdc dinh cta khéi lap phuong
canh 1cm.

Loi gidi
C6 tat ca 27 diém.
Chon 3 diém trong 27 c6 C;, =2925.
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Co tatca (82+6.2+4.2+4+3+2+2+2)=49 bo ba diém thing hang.
Vay c6 2925-49 =2876 tam giac.

Cau 69: Hai nguoi ngang tai ngang stic tranh chtic vo dich ctia moét cudc thi co tudng.
Nguoi gianh chién thing 1a ngudi dau tién thdng duge ndm van co. Tai thoi diém nguoi
choi tht nhat da thdng 4 van va nguoi choi thir hai méi thing 2 vén, tinh xé4c suat dé

nguoi choi th nhat gianh chién thng.

Loi gidi

Theo gié thiét hai nguoi ngang tai ngang stic nén xac suét thang thua trong mot van dau la
0,5;0,5.
Xét tai thoi diém nguoi choi thir nhat da thdng 4 van va ngudi choi tht hai thdng 2 vén.
Dé nguoi thir nhat chién thing thi ngudi thtt nhat can thdng 1 van va ngudi thtt hai thing
khong qua hai van. C6 ba kha nang;:

e TH1: Panh 1 van. Nguoi tht nhat thing xac suatla 0,5.

¢ TH2: Panh 2 van. Nguoi thit nhat thing & van thi hai xac suét 1a (0,5)”.

e TH3: Panh 3 van. Nguoi thit nhat thing & van thi ba xéac suat 1a (0,5)’ .

Vay P=0,5+(0,5)" +(0,5)’ =§.

Cau 70: Cho 100 to vé s6 trong d6 c6 20 vé trung thudng 50 ngan, 10 vé trung thudng 100
ngan , 5 vé trang thudng 150 ngan va 65 vé khong tring thudng. Tinh xéac sudt dé mua 4

vé trung thuong 200 ngan ?

Loi gidi
S& cach mua ngau nhién 4 vé s6 1a C;,
Goi x;,%,,X5,X, (0<x,,%,,X;,X, <4)14n luot 1a cac vé s6 trang thuong 50 ngan, 100 ngan,

150 ngan va khong trang thudng dugc mua trong 4 vé.
50x, +100x, +150x, + 0x, =200 {xl +2x,+3x, =4
=

Theo gia thiét ta co
X, +X, +X;+X, =4

X, +X, +X5+x, =4
= 3x, <4=x, €{0;1}

X, +2x, =1

e Néu x3=1:{ = (X,5%,;%5;%,) =(1;0;1;2)

X, +X, +x, =4

X, +2x, =4 {x2=x4

e Néu x3=0:>{
X, +2x, =4

X, +X, +x, =4
= (X15%,5%35%,) =(4;0;0;0);(2;1;0;1);(0;2;0;2)
Suy ra s6 cach mua la C},C),C1CZ; + C3,C3,CaChs +C5,C1,CaCyy + C5,C2,CaC?,

28663
261415

Vay x4c suat can tinh la
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Cau 71 : Cho da giac déu 2018 dinh. C6 bao nhiéu tam giac c¢6 dinh la dinh ctia da giac

déu da cho va c6 mot goc 16n hon 120 do ?

Loi gidi

27

S6 do goc & tam tng voi mdi canh cua da giac déu la (rad), goc noi ti€p bang 1 nira

goc 6 tam. Dé chon 1 tam gidc c6 1 géc 16n hon 120 d6 ta 1am nhu sau.
Chon 1 dinh lam dinh c6 g6c 16n hon 120°c6 Cj,¢ céch, gid st dinh nay la A.

2nx  2my
2.2018 " 2.2018

V6i 2 dinh con lai gid str1a B va C s6 do goc B va C lan luot 1a (x,y>1),S6

8<:>x+y£672<:>x+y+z=673 vOi

do goc A la n—( 27 + 21y j>E

22018 2.2018 3

z2>1,zeN. S5 cach chon hai dinh B va C bang s6 cach chon nghiém nguyén duong ctia

X+y <

phuong trinh x +y+z =673 va bang C7,

Vay s6 tam gidc thoa man yeéu cau dé bai la 2018C;,,

Céau 72 : Xét mot bang 6 vuong gdm 4x4 6 vuong. Nguoi ta dién vao mdi 6 vudng do
mot trong hai s6 1 hodc -1 sao cho téng cac s trong mbi hang va téng cac s trong mdi

cot déu bang 0. Héi c6 bao nhiéu cach?

Loi gidi
Nhén xét 1: Trén moi hang c6 2 s6 1 va 2 s6 -1, mdi cot c6 2 s8¢ 1 va 2 s6 -1
Nhan xét 2: Dé tong céc s trong mdi hang va trong mdi cot bang 0 dong thoi c6 khong
qué hai s6 biang nhau va ba hang dau tién da dugc xé&p s6 thi ta chi c6 mot cach xép hang
thi tu.
Do vay ta tim s cach xép ba hang diu tién. Phuong phap gidi bai nay la xép theo hang.

(Hinh v&). Cac hang duoc déanh s6 nhu sau:

Hang 1

Hang 2

Hang 3

Hang 4

Néu xép tu do thi méi hang déu co -=6 cach dién s6 ma tong céac s6 bang 0, d6 1a cac

cach xép nhu sau (Ta goi 1a cac bo s6 tix (1) dén (6)):
11-1-1 (1), 1-1-11 (2),-1-111(3),-11-11 (4),1-11-1 (5),-111-1 (6)
Gia st hang 1 dugc x&p nhu bd (1) . S6 céch x&p hang 2 c6 cac kha ning sau
e Khaning 1: Hang 2 xép giong hang 1: C6 1 cach xé&p (bo (1)).
Hang 3 ¢6 1 cach (b6 (3)). Hang 4 ¢6 1 cach. Vay ¢6 1.1.1.1=1 cach xép.
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e Khé ning 2: Hang 2 x&p d6i xtmg voi hang 1: C6 1 cach xép (bo (3))
Hang 3 c6 6 cach (1ay thoai mai tir cac bo vi tong hai hang trén da bang 0). Hang 4 ¢6 1
cach. Vay c6 1.1.6.1=6 cach xép.
e Kha ning 3: Hang 2 xép trung vdi cach xép hang 1 & 2 vi tri: C6 4 cach xép (4 bo
con lai)
Khi d6, v6i mbi cach xép hang tht 2, hang 3 ¢6 2 cach.Hang 4 c6 1 céch. Vay co
1.1.6.1=6 céch xép.

Vi vai tro cac bd s6 nhu nhau nén s cach xé€p thda man ycbt 1a 6.(1+6+6)=90 cach.

Cau 73: Thady X c6 15 cudn sach gobm 4 cudn sach todn, 5 cudn sach li va 6 cudn sach
héa. Céc cudn séach d6i mot khac nhau. Thay X chon ngau nhién 8 cudn sich dé lam
A 2 A . z z ~ R AN A~ z N . 2 A 2 k)
phan thuéng cho mét hoc sinh. Tinh xac suat dé s6 cudn sach con lai caa thay X c6 da 3

mon.

Loi gidi
Goi A la bién ¢8 “S6 cudn sach con lai cta thay X c6 da 3 mon”, suy ra A 1a bién c6 “S6
cudn sach con lai ctia thdy X khong c6 du 3 mon”= “Thay X da 14y hét s6 sach cua mot
mon hoc”.
S6 phan tu ctia khong gian mau la: n(Q) = C}, =6435

54 x)_ 66!

n(A)=C}.C}, +C3.C}, +Co.C; = 486 = P(A) —P(A)=1-P(A)= o

Cau 74 : Mot con tho di chuyén tir dia diém A dén dia diém B bang cach qua cac diém
nat (trong ludi cho & hinh vé) thi chi di chuyén sang phai hodc di 1én (mdi cach di chuyén
nhu vay xem la mot cach di). Biét néu thé di chuyén dén nat C thi bi céo 4n thit, tinh xac

suat dé tho dén duoc vi tri B.

Loi gidi
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Cha y : Néu di chuyén trén ludi theo huéng 1én trén hodc sang ngang thi di tix O(0;0) dén
A(m;n) sec6 Ch, =Cn.  cach.
S6 cach di chuyén tir A dén 1 1a C; , s6 cach di chuyén tir I dén B la C; .
S6 phan tt khong gian mau: n(Q)=C;.C; =60.
Goi X 1a bién c6 thd dén duoc vi tri B.
S8 cach di chuyén tir A dén 1 1a C2 , s6 cach di chuyén tir I dén J 1a 1 cach, s6 cach di
chuyén tix Jdén B la C;.Ta c6 n(X)=C:.1.C; =30.
n(X) 1

Vay P(X):@:E.

Cau 75: Méi luot, ta gieo mot con stic sac (loai 6 mat, can d6i) va mot dong xu (can doi).
Tinh x4c sudt dé trong 3 luot gieo nhu vay, c6 it nhat mot luot gieo duoc két qua con xtc

sdc xudt hién mdt 1 cham, dong thoi dong xu xuat hién mat sap.

Loi gidi
Truéc hét ta tinh xac suat dé trong mot luot gieo thi k khong dugc két qua con xtc séc
xuat hién mat 1 chdm, dong thoi dong xu xuat hién mat sép.
S6 phan ti cua khong gian mau la C;.C, =12.
S6 cach gieo dé duoc két qua con xtc sic xuat hién mat 1 cham, déng thoi déng xu xuat
hién mat sdp la C;.C} =1. Vay P(AQzE:E

12 12
Goi A 1a bién ¢ trong 3 luot gieo c6 it nhat mot luot gieo duoc két qua con xtc sdc xuat
hién mat 1 chdm, dong thoi dong xu xudt hién mat sap.
11 j‘”’ 397

Khidé P(A)=1-P(AAA.)=1-| 2| =27
ido P(A) (Arhhs) (12 1728

Cau 76: Lop 12A ¢6 25 hoc sinh chia thanh 2 nhém A va B sao cho méi nhom déu c6 hoc
sinh nam va ni, nhém A c¢6 9 hoc sinh nam. Chon ra ngau nhién méi nhém 1 hoc sinh,
xac sudt dé chon ra duogc 2 hoc sinh nam b:?mg 0,54. Xac suat dé chon ra 2 hoc sinh ni

bang bao nhiéu ?

Loi gidi
Ta can tim chinh x&c s6 hoc sinh nam va n & mdi nhém dua vao diéu kién xac suat chon
ra 2 hoc sinh nam béng 0,54. Goi x,y lan luot 1a s6 hoc sinh n&t & nhém A va nhém B, khi
do (16 —x—y) la s6 hoc sinh nam ¢ nhom B va ¢6 diéu kién dé mdi nhém déu c6 hoc sinh

namvanttla x>1,y>1,16-x-y>1;x,yeZ

C.Ci 2 _
? 16—1x—y 0,54y = 3x” —71x+368
C,.,C 50

x+9 ~16-x

X4c suat dé chon ra 2 hoc sinh nam bang

Ta c6 2 cdp nghiém nguyén théa man diéu kién 1a (x;y)=(6;1),(1;6).
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Tu day tinh dugc xac suét chon 2 hoc sinh nit trong ca 2 truong hop la %

Céu 77: Xép ngau nhién 8 chit céi trong cum t&x ‘THANH HOA” thanh m¢t hang ngang.

Tinh xac suat dé c6 it nhat hai chit H dtng canh nhau.

Loi gidi
Cich 1.
Xét truong hop cac chix cai duoc x€p bat ki, khi d6 ta xép cac chix cai lan lugt nhu sau
e C6 C; cach chon vi tri va xép c6 3 chir cai H.
e C6 Cicach chon vi tri va x€p 6 2 chir céi A.
e C6 3! cach xép 3chircai T, O, N.
Do d6 s6 phan tr ctia khong gian mau la n(Q)=C;.C:.3!.
Goi A la bién c6 “c6 it nhat hai chtt H dtng canh nhau”
e Neéu c6 ba chit H dtng canh nhau, c6 6 cach xép 3 chi H.
e Néu dung hai chit H dtng canh nhau thi
+ Khi hai ch@t H ¢ hai vi tri ddu hodc cudi c6 5 cach xép chix cai H con lai
+ Khi hai ch@t H dtng 6 vi tri gitta thi c6 4 cach xép chit cai H con lai.
Do d6 c6 2.5+5.4=30 cach xép 3 chit H sao cho c6 dung hai chit H dang canh nhau.
Nhu vay c6 30+6 =36 cach xép 3 chit H, tmg vo6i cach xép trén ta c6 C: cach chon vi tri

va xép 2 chircéi A va 3! cachxép T, O, N

Suy ra n(A)=36.C:.3!. Vay x4c sudt ctia bién cd A 1la P(A)= n(A) -2
n(Q) 14
Cdch 2. S6 phan tu ctia khong gian mau la n(Q)= % = 3360

Goi A 1a bién c6 “c6 it nhat hai ch@t H diing canh nhau”
|
PAu tién ta xép 2 chit A vaba cht T, O, N c6 % cach.

Tiép theo ta c6 6 vi tri (xen gitta va & hai dau) dé xép 3 chit H va khong c¢6 chit H nao
dtng lién nhau, c6 C§ cach.
|

Do d6 n(K):%CZ :>n(A)=n(Q)—n<K):2160.

Vay xac suat cia biéncd A 1a P(A)=
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Cau 78 : Trong mot bai thi trdc nghiém khéach quan c6 10 cau. Mdi cau c¢6 bdn phuong &n
tra 10i, trong d6 chi c6 moét phuong 4n dang. Mbi cau tra 16i dung thi duge 1 diém, tra 1o
sai thi b trir 0,5 diém. Mot thi sinh do khong hoc bai nén lam bai bang cach v6i méi cau
déu chon ngau nhién mot phuong an tra 16i. Xac suat dé thi sinh d6 lam bai duoc s diém

khong nho hon 7 1a bao nhiéu?

Loi gidi
Chon ngau nhién phuong an tra 10i cho 10 cau hdi ta dugc khong gian mau ¢6 s6 phan ti
la n(Q)=4".
Goi A la bién ¢4 thi sinh lam bai dugc s6 diém khong nhé hon 7.
Mot thi sinh 1am bai duoc s6 diém khong nho hon 7 thudc mot trong cac truong hop sau:
e Dung 10 cau (duoc 10 diém) c6: 1 cach chon.
e Dung 9 cau vasai 1 cau (dugc 8,5 diém) co: C;,.3=30 cach chon.
e Dung 8 cau vasai 2 cau (duoc 7 diém) co: C;,.3° =405 cach chon.
Khi d6 n(A)=1+30+405=436.
Vay xéc sut dé thi sinh lam bai dugc s6 diém khong nhé hon 7 1a
n(A) 436 109

Vay P(A)= _ _
Y PIA)= Q) 40 ~ 200144

Chii §:

Goi x la s6 cau dung (v6i 0<x<10, xeN), 10-x 1a s6 cau sai thi diém cta thi sinh la

d:x—0,5(10—x):32—x—5.

Vi d>7 nén 3?>(—527<:>x28 nén x €{8;9;10} . Do d6 ta c6 3 trudng hop nhu trong 1o

gidi.

Cau 79: Cho A la tap céc s6 tu nhién c6 7 chit s6. Ldy mot s6 bat ky cua tap A . Tinh xac

suat dé 1ay dugc s6 1é va chia hét cho 9.

Loi gidi
S6 phan tu ctia khong gian mau 1a n(Q)=9000000 =9.10° s6.
Goi A la bién c6 thoa man bai toan. Ta dé€m s6 phan tircia A .
Ta c6 cac s0 1é chia hét cho 9 1a day 1000017, 1000035, 1000053 ,.,9999999 lap thanh mot
cap sO cong c6 u, =1000017 va cong sai d=18 nén s6 phan tk cta day nay la
9999999 —1000017
18

+1=500000. Vay n(A)=5.10.

A > L. .
n(a) = 5'106 -1 Vi A va B la hai bién c6 xung khac nén hai
n(Q) 9.10° 18

Xac sudt can tim 1a P(A) =
bién c6 nay khong dong thoi xay ra.
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Cau 80: Ttr 2 chirs6 1 va 8 lap dugc bao nhiéu s6 tu nhién c¢6 8 chir s6 sao cho khong co

2 chits6 1 dung canh nhau?

Loi gidi

e TH1:C6 8 chirs6 8.C61s6

e TH2:C6 1 chits6 1,7 chits6 8.C6 8 cach xép chits6 1 nén cé 8 so.

e TH3:C6 2 chits6 1, 6 chirsd 8. Xép 6 s6 8 tacd 1 cach. Tt 6s6 8 ta cd c6 7 chd
trong dé xép 2 s6 1. Nén ta c6: C; =21 s0.

e TH4:C6 3 chitsd 1, 5 chits6 8. Tuong tu TH3, tir 5 chits6 8 ta c6 6 chd trong dé
xép 3 chitsd 1. Nén c6: C) =20 s6.

e TH5: C64 chitsd 1,4 chitsd 8. Tir4 chits6 8 ta cé 5 chd trong dé xép 4 chirsd 1.
Neén co: Ci =5.

Vay c6: 1+8+21+20+5=55 s0.

Cau 81: Goi S 1a tap hop céc s6 tu nhién nho hon 10° duoc thanh 1ap tir hai chit s6 0 va
1. LAy ngau nhién hai s6 trong S. Xéc sudt dé 14y duogc it nhat mot s6 chia hét cho 3

bang bao nhiéu?

Loi gidi

Co:a, #0 ; a,, ..., a, €{0;1} .
S6phantacia Sla: 2+1.2+41.22+1.222+1.2.222+1.22222=64.
L&y ngau nhién hai s6 trong S, c6 : CZ, (cach 1ay).
Goi A la bién c6 14y duoc it nhat mot s6 chia hét cho 3.
= A 1a bién c6 khong 14y duoc s6 chia hét cho 3.
Ta xét xem trong 63 s6 cua tdp S c6 bao nhiéu so6 chia dugc cho 3:

e THI1:S6¢c6 1 chitsd a, :c6 2 sd va hai s6 nay déu khong chia dugc cho 3.

o TH2:56 c6 2 chirs6 a,a, v6i a, =1:¢6 2 s6 va 2 s6 nay déu khong chia dugc cho

3.
o THB3:56¢c6 3 chirs a,a,a, voi a, =1:c6 4 s vatrong d6 c6 1 s6 chia duge cho 3.

e TH4:S6 c6 4 chits6 aa,aa, voi a, =1:c6 8 sO va trong d6 c6 3 s6 chia dugc cho

3.
e TH5:56 c6 5 chit s6 a,a,a,a,a; voi a, =1: c6 16 s6 va trong d6 c6 6 s6 chia dugc
cho 3.

e TH6: S6 c6 6 chit s6 a,a,a,a,a5a, voi a, =1: c6 32 s6 va trong d6 c¢6 11 s6 chia
duoc cho 3.

Do d6 ¢6 21 s6 chia dugc cho 3 va co 43 s6 khong chia dugc cho 3 .

Do dé: P(K):C—L’:%. Vay P(A):1—P(K):§.

2
C64
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Cau 82: Trong 18 tong két ndm hoc2017 —2018, 16p 12T nhéan dugce 20 cudn sach gdm 5
cudn séch toan, 7 cudn sach vatly, 8 cudn sach Hoa hoc, céc sach cung moén hoc 1a giong
nhau. S8 sach nay dugc chia déu cho 10 hoc sinh trong 16p, m6i hoc sinh chi nhan duoc
hai cuén sach khac mon hoc. Binh va Bdo 1a hai trong s6 10 hoc sinh d6. Tinh xéc suat dé

2 cudn séch ma Binh nhan duoc giong 2 cudn sach caa Bdo.

Loi gidi
Goi x, y, z lan luot la s6 phan qua gom sach Toan va Vat ly, Toan va Hoéa hoc, Vat ly va
X+y=>5 x=2
Hoa hoc. Khi d6 theo dé bai ta ¢6 hé phuong trinh <x+z=7 <{y=3.
y+z=38 z=5
S6 phan tt khong gian mau 1a |n,|= C7,.C;.C2 = 2520.
Goi A 1a bién ¢ 2 cudn sdch ma Binh nhan duoc giong 2 cudn sach caa Bdo.
S6 phan tacaa A la n, =C;.C,.C) +C;.C,.C. +C:.C..C; =784.
7814
2520 45
Cau 83: Trong khong gian cho 2n diém phan biét (n>3,neN), trong d6 khong c6 3

Vay xac suat can tim 1a P(A)

diém nao thang hang va trong 2n diém do6 c6 dang n diém cting ndm trén mat phang.

Biét réng c6 dang 505 mat phéng phan biét dugc tao thanh tir 2n diém da cho. Tim n?

Lovi gidi

Xem 3 diém trong 2n diém da cho lap nén mot mat phing, thé thi ta c6 CJ, mat phang.
Tuy nhién vi trong 2n diém d6 c6 ding n diém cting ndm trén mdt phing nén n diém
nay c6 duy nhat 1 mit phing.
Vay s6 mit phing c6 duocla (C5, -C) +1).

(2n)! n!
3!(2n-3)! 3!(n-3)!
©2n(2n-1)(2n-2)-n(n-1)(n-2)=3024 & 7n’ ~9n>+2n-3024 =0 < n =8.

=504

Theo dé bai ta c6: C; —C> +1=505 <

Cau 84 : Goi S la tap hop céc s6 tu nhién c6 6 chit s6 dugc lap ti tap A ={0;1;2;3;...;9}.
Chon ngau nhién mot s6 tir tap S. Tinh xéac suat dé chon dugc s6 tu nhién c6 tich cac chir

sO béng 7875.

Loi gidi
S6 phan tir cua khong gian mau 1a s6 cach 1ap cac s6 c6 6 chir so tixr tap A, do d6 s6 phan
tir ctia khong gian mau la n, =9.10°.
Goi B la bién c6 chon dugc s8 ty nhién c6 tich cac chit s6 bang 7875 =357 .
S phan tirctua B 1a C2.C; =60.
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Suy ra xac sudt P(B)= % = ﬁ :

Cau 85: Gieo mdt con suc sdc can doi va dong chat ba 1an lién ti€p. Goi P 1a tich ba s6 &
ba lan tung (mdi s6 1a s6 chdm trén mat xuat hién & mdi 1an tung), tinh xéc suét sao cho P
khong chia hét cho 6.

Loi gidi
S6 phén tt ctia khong gian mau: n(Q)=6° =216
Goi A 1a bién c6 “tich s6 chdm & ba 1an gieo 1a mot s6 khong chia hét cho 6”7
o Truong hgp 1. S6 cham & ca ba lan gieo déu la céc chit s6 thudc tap {1,2,4,5}

+ Ca ba 14n s6 chdm khac nhau c6 A kha ning.
v
+ C6 hai lan s6 cham giong nhau c6 Ci.%.Z kha nang.

+ Ca ba lan s6 cham giong nhau c¢6 4 kha ning.
= C6 64 kha nang.

e Truong hgp 2. S6 cham & ca ba lan gieo déu la cac chir s6 thudc tap {1,3,5}
+ Ca ba lan s6 cham khac nhau c6 3! kha ning.

l
+ C6 hai lan s6 chdm giéng nhau c6 Cg.%.z kha ning.

+ Cd ba 1an s6 chdm giéng nhau c6 3 kha ning.
= C6 27 kha nang.
Tuy nhién & truong hop 1 va 2 bi trung nhau ¢ kha nadng:
+ Ba lan s6 chdm giong nhau d6i voi s6 chdm 1 va 5: Chi c6 2 kha ning
+ C06 hai 14n s6 chdm giong nhau d6i v4i 1 va 5: Chico 6 kha niang.
Do d6 n(A)=64+27—(2+6)=83.
83

Vay P(A)=_ .

Cau 86: Mot nguoi viét ngdu nhién mot s6 ¢ bon chit s8. Tinh xac suat dé cac chit s cta
s0 dugc viét ra c6 tha tu tdng dan hodc gidm dan ( nghia 1a néu s6 dugce viét dudi dang
abcd thi a<b<c<d hodac a>b>c>d).

Loi gidi
Viét ngdu nhién mot s6 c6 4 chit s6 nén s6 phan ta cda khong gian mau la
n(€)=9.10.10.10 =9000.
Goi A 1a bién ¢6 cac chit s6 cua s6 duge viét ra c6 thit tu ting dan hodc giam dan
Goi s ty nhién c6 4 chit s6 ma cac chix s6 cua s6 duoc viét ra ¢6 tha ty tdng dan hodc

giam dan c6 dang abced .
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e Truong hop 1: s6 tu nhién c6 4 chit s6 ma cac chit s6 ctia sO dugc viét ra 6 thu tu
giam dan. Vi a>b>c>d nén céc chit s6 d6i mot khac nhau va cac chits6 a, b, c,

d 14y tir tap X ={1,2,3,4,5,6,7,8,9} va v6i 4 chit s6 lay ra tir X thi chi lap duoc
duy nhéit mot s6 thoa yéu cau bai toan. Do d6 s6 s6 tu nhién c¢6 4 chit s6 ma cac chit
s0 cta s8 duogc viét ra c6 tha tu ting dan 1a C; .
e Trudng hop 2: s6 tu nhién c6 4 chit s6 ma cac chit s6 cta sO dugc viét ra 6 thu tu

ting dan. Vi a<b<c<d nén cac chir s6 d6i mot khac nhau va cac chitsé a, b, ¢,
d 1y tu tap Y={0,1,2,3,4,5,6,7,8,9} va voi 4 chirsd ldy ra tix Y thi chi lap dugc
duy nhat mot s6 thda yéu cau bai toan. Do d6 s6 s6 ty nhién c6 4 chit s6 ma cac chit
s6 ctia s8 duogc viét ra c6 tha tu giam dan dan la Cj .

Vay s6 phan ti ctia bién c8 A 1a n(A)=C; +Cj, =336.

n(A) 336 14

Xac sudt cia biénc6 A 1a P(A)= ) = 5000~ 375"
n

Cau 87: Chia ngau nhién 9 vién bi gdbm 4 vién mau dé va 5 vién mau xanh c6 cung kich
2 N A X . A CON z ~ R A 2 A z A A N
thuéc thanh ba phan, moéi phan 3 vién. Xac xuat dé khong c6 phan nao gom 3 vién cung

mau bang

Loi gidi

Cdch 1: Vi xac suat khong thay d6i khi ta coi ba phan nay c6 xép thatu 1, 2, 3.
Chia ngdu nhién 9 vién bi gdbm 4 vién mau dé va 5 vién mau xanh c6 cung kich thudc
thanh ba phan, méi phan 3 vién nhu sau:

e Phan 1: Chon 3 vién cho phan 1 c6 C; cach.

e Phan 2: Chon 3 vién cho phan 2 c6 C; cach.

e Phan 3: Chon 3 vién lai cho phan 3 ¢6 1 cach.
Do d6 s6 phan ti cia khong gian mau la n(Q)=C;.C; =1680.
Goi A la bién c6 khong c6 phan nao gdm 3 vién cung mau, khi d6 ta chia céc vién bi
thanh 3 b nhu sau:

e B 1:2 dd, 1 xanh: C6 C;C} céach chon

e BoO 2:1 dd, 2 xanh: C6 C,C; cach chon

e B0 3:gdm cac vién bi con lai(1 do, 2 xanh).

. ' .
Vibd 2 va 3 c6 céc vién bi giong nhau dé khong phén biét hai bo nay nén co % sdp xép
1
3 b0 vao 3 phan trén. Do d6 n(A)= %CiCéC;Ci =1080.

n(A) 1080 _ 9
n(Q) 1680 14

Ta dugc P(A)=
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Cdch 2: Ma hoa:
e 4 viéenbidd gibngnhaula 1,1, 1,1.
e 5 vién bi xanh giéng nhaula 0, 0, 0, 0, 0.

v
+ X&p 9 phén t hang ngang ¢6 |Q|= % =126 (céch).

1,0,0

2

1,0,0.

3

+ Mot cach xép thoa yéu cau la 1,1,0
1

|
- Hoéan vi cdc nhém c6 E =3 (do c¢6 2 nhom gidng nhau).

- R&i hoan vi céc s6 trong moéi nhém cé: 3.3.3=27.
o] _81_9

Do d6 bién ¢6 A ¢6: [Q,|=3x27=81.Vay P(A)= o 126 1

Cau 88: Cho da giac déu (P) c6 20 dinh. Ldy tuy y 3 dinh cua (P), tinh x4c sudt dé 3

dinh 18y duoc tao thanh mét tam gidc vuong sao cho, khong c6 canh nao 1a canh cua (P).

Loi gidi
Khong gian mau: Chon 3 dinh bt ki tir 20 dinh dé tao thanh mot tam gidgc = n(Q)=C5,
Bién ¢6 A: 3 dinh lay duoc tao thanh mot tam gidc vuong sao cho, khong c6 canh nao la
canh caa (P).
Ta c6 da giac (P) noi ti€p mot duong tron, nén tam giac vuong tao ra tir mot duong chéo
(qua tam) bat ki va mot diém khéc (tam gidc nodi tiép c6 mot canh la duong kinh 1a tam
giac vuong)
S6 cach chon duong chéo qua tam la 10 céch.
Mot dudng chéo di qua 2 dinh, nén theo yéu cau, dinh tht ba khong thé 1a 4 dinh ndm
canh hai dinh da chon — c6 20—-2-4=14 cach chon (trtr hai dinh tao thanh duong chéo
nita) Vay n(A)=10x14 =140 tam gic.
Vay xéc suat dé 3 dinh 14y duoc tao thanh mot tam gidc vudng sao cho, khong c6 canh
n(A) 140 7

n(Q) C, 57

nao la canh cta (P) lap =

Cau 89: Mot hop dung 26 tam thé duogc danh s6 tir 1 dén 26. Ban Hai rat ngau nhién
cing mot luc ba tdm thé. Hbi ¢6 bao nhiéu cach rat sao cho bat ky hai trong ba tdm thé

14y ra d6 c6 hai s6 tuong tng ghi trén hai tdm thé luén kém nhau it nhat 2 don vi?

Loi gidi
Gia str s0 ghi trén ba thé sép xé&p theo tht ty ting danla a<b<c.
Vi hai trong ba tdm thé 1ay ra d6 c6 hai s6 tuong tng ghi trén hai tdm thé luén kém nhau it
nhat 2 don vi nén ta co: {zzi_i =1<a<b-1<c-2<24.
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Vay s8 cach 14y la: C;, =2024 céch.

Céau 90: Cho A la tap cac s6 ty nhién c6 9 chit s6. Lay ngau nhién mot s6 thudc tap A.

Tinh xéc suét lay dugc mot s6 1é va chia hét cho 9.

Loi gidi
S6 phéan tt khong gian mau 1a n(Q)=9.10°
Goi B la bién c¢6 thoa yéu cau bai toan.
Ta c6 céc s6 1é c6 9 chir s6 chia hét cho 9 1a 100000017, 100000035, 100000053,......,
999999999 1ap thanh mot cap s6 cong voi u, =100000017 va cong sai d =18.
Nén s6 phan tt ctia day la 9999999991;100000017 +1=50000000
n(B) 510" 1

Véy n(B) = 5107 . Xac Sué/t la P(B) :@ = W = E
n .

Cau 91: Cho da gidc déu (H) c6 15 dinh. Nguoi ta lap mot ti giac ¢6 4 dinhla 4 dinh

cta (H). Tinh s6 ta gidc dugc 1ap thanh ma khong c6 canh nao 1a canh cua (H).

Loi gidi
Kihiéu da giacla A /A,.. A ;.
e TH1: Chon tt gidc c6 dang A\ A A A v6i T<m<n<p<15.Goi x;,%,,X;,X, 1a 50
cac dinh ndm gitta A, v6i A, A, v6i A, A, v6i A, va A voi A,
Khi d6 ta c6 hé {Xl A
x;21,i=1,2,3,4
bat x| =x,, thi x>0 va x| +x, +x}; +x, =7 nén c6 C;, =120 t& giac.
e TH2: Khong chon dinh A,. Gia su ta giac dugc chon la A A A A  vo6i
l<m<n<p<q<15.Goi x, 1a s0 cac dinh gitta A, va A, x, la s6 cac dinh gitra

m’/

A, va A, x; 1as6 cac dinh gitta A va A, x, la s6 cac dinh gitta A, va A, X,

la cac dinh gitra A, va A, .

A )X EXy XX, X5 =10 R A 2 o
Ta co hé . Tuong tu truong hop trén c6 Cj; =330 t& giéc.
Xy, Xy, X5,%, 21,%, 20

Vay c6 450 ti giac

Cau 92: C6 bao nhiéu s6 ¢6 5 chir s6 tan cung la 1 va chia hét cho 7.

Loi gidi

S6 tu nhién cé 5 chit s6 thoa man dé bai 1a abed1

Gia st abcd1 =10.abcd +1 =3.abcd +7.abcd +1
Ta c6 chia hét cho 7 khi 3.abcd +1 chia hét cho 7.
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Khi do, 3.abcd+1:7k<:>abcd:2k+%,keZ la s6 nguyén khi k =31+1.

Suy ra abcd:7l+2:1000£71+2£9999<:>¥§1S9997

c6 1286 gid tricua I.

Vay c6 1286 s6 thoa man bai toan.

A x LN A A LN 2 v ~ ~ 2 z A, R e
Cau 93: Chon ngau nhién mot so ty nhién c6 nam chit s6. Tinh xac suat dé s6 dugc chon

c6 dang abcde trong d6 1<a<b<c<d<e<9.

Loi gidi
C6 9.10* s6 tu nhién c6 5 chit s6 dugc tao thanh.
Tr1<a<b<c<d<e<9=1<a<b+1l<c+2<d+3<e+4<13.
bdta, =a,a,=b+1,a,=c+2,a,=d+3, a,=e+4 =1<a, <a,<a,;<a, <a; <13.

MBbi cach chon bo s6 (a,,a,,a;,a,,a;) tuong tng ta dugc mot s6 abede théa man bai toan.

S8 céc s6 c6 dang abcde théa manla C), =1287 sd.

1287 143
9.10* 10000

Vay xac suat can tim1a P =

Cau94: Cho cacs6 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6 1ap mot s6 tu nhién c6 6 chir s6 d6i mot khac

nhau dang abcdef . Tinh xac suat dé s6 lap dugc théoa man a+b=c+d=e+f?

Loi gidi
S6 phén tir khong gian mau n(Q)=6.6!=4320.
S6 1ap duoc thoa man a+b=c+d=e+f ta co cac truong hop sau:
e THI: xét cac bo s6 {0;6}, {1;5}, {2;4}:
Néu {a;b} ={0;6} thi c6 1 cach sdp xép. Khi d6 hai cdp s6 con lai c6: 2.2.2 =8 cach.
Néu {a;b} ={1;5} thicé 2 cach sip xép. Khi d6 hai cgp s con lai c6: 2.2.2 =8 céch.
Néu {a;b} ={2;4} thic6 2 cach sdp x&p. Khi d6 hai cip s con lai c6: 2.2.2 =8 cach.
Suy ra c6: 8.5 =40 (s0).
o TH2: xét cac b s {0;5}, {1;4}, {2;3} : tuong tu TH1 c6 8.5=40 (s0).
e THB3: xét cac bd s6 {1;6}, {2;5}, {3;4}:c6 3.2.8 =48 (s0).

_40+40+48 4
4320 135

Vay xéac suat P(A)

Cau 95: C6 4 cdp vo chong can xép ngdi vao mot ban tron. Tinh s6 cach xép sao cho ¢6 vo
chong nha A la ng6i canh nhau con céc cdp vo chong khéc thi hai nguoi 1a vo chong cta
nhau thi khong ng6i canh nhau.

Loi gidi
C6 2 cach sdp xép cho vo chong A ngodi vao ban tron (gid st dng chong ngoi co dinh, con
ba vo ¢6 2 cach xép).
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e Talai xép 1 cdp vo chéng khéc vao ban tron, cdp vo chéng nay c6 thé ddi chd cho
nhau nén c6 2! cach.
e Bay gio c6 tat ca 3 khe trong (vi cdp vg chdng A khong cho ai ngdi gitta). Ta xép 1
cap vo chéng khac vao 3 khe nay nén c6 A’ =6 cach.
e Bay gio co tat ca 5 khe trong. Ta xép 1 cdp vo chong con lai vao 5 khe nay nén co
A2 =20 cach.
Vay c6 2x2x6x20 =480 cach.
III. TAI LIEU THAM KHAO
Céc ban an vao s trudc tén tai liéu dé tai vé nhé!
[1] TS hop xéc sudt Nguyén Minh Dic
[2] Trdc nghiém nang cao t6 hop xac suat - Dang Viét Dong
[3] Bai toan chia keo Euler va tng dung - Luc Tri Tuyén
[4] TS hop xéc suat - Nhém ham hoc toan
IV. LOI KET
Chuyén muc tudn nay xin dugc phép két thtc tai day, moi thdc mic vé van dé on thi
THPT Quéc Gia hay nhimng van dé nao cac ban thay kho hiéu cac ban c6 thé gtri vé dia chi

fanpage Tap chi va tu liéu toan hoc , xin chao va hen gdp lai cac ban trong chuyén muc
tuan sau ©
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